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Remarques

I. 

 

 

Soient 𝑓 et 𝐹 deux fonctions définies sur ℝ par 𝑓(𝑥) = 5𝑥3 − 3𝑥 + 2 et  𝐹(𝑥) =
5

4
𝑥4 −

3

2
𝑥2 + 2𝑥 

1. Vérifier que 𝐹 est dérivable sur ℝ et que  𝐹′(𝑥) = 𝑓(𝑥)  pour tout réel 𝑥. 

                  On dit que la fonction 𝐹 est une primitive de f sur sur ℝ 

2. Montrer que  𝐺(𝑥) =
5

4
𝑥4 −

3

2
𝑥2 + 2𝑥 − 4   est aussi une primitive de 𝑓 sur ℝ. 

Si 𝐹 est une primitive de 𝑓 sur 𝐼, alors 𝐹 + 𝑐 est aussi une fonction primitive de 𝑓 sur 𝐼 

avec c ∈ ℝ. 

3. Déterminer une primitive H de la fonction f tel que H(1) = 0 

Soient  𝑓 𝑒𝑡 𝐹 deux fonctions définies sur un intervalle I de ℝ.  

On dit que 𝐹 est une primitive de la fonction 𝑓 sur I, si 𝐹 est dérivable sur I et pour tout 

𝑥 ∈ 𝐼 : 𝐹′(𝑥) = 𝑓(𝑥). 

o La fonction  𝑥 ↦ 5𝑥 + 4  est une primitive sur ℝ  de  𝑥 ↦ 5 . 

o La fonction   𝑥 ↦ 𝑥2 + 2𝑥 + 3   est une primitive sur ℝ  de 𝑥 ↦ 2𝑥 + 2. 

o La fonction 𝑥 ↦ 2√𝑥 + 7  est une primitive sur ]0; +∞[  de  𝑥 ↦
1

√𝑥
. 

Toute fonction continue sur un intervalle 𝐼 admet une primitive sur 𝐼. 

Application   

Montrer que la fonction 𝑥 ↦ 𝑥√𝑥 + 1 + 𝑐𝑜𝑠(𝑥) sur admet une primitive sur 𝐼 = [−1, +∞[. 

Soit F une fonction primitive d’une fonction 𝑓 sur 𝐼. 

• L’ensemble des primitives de 𝑓 sur 𝐼 est l’ensemble des fonctions  𝑥 ↦ 𝐹(𝑥) + 𝑐 tel 

que 𝑐 ∈ ℝ. 

•  Pour tout 𝑥0 ∈ 𝐼 𝑒𝑡 𝑦0 ∈ ℝ , il existe une unique primitive G  de 𝑓 sur I vérifiant 

𝐺(𝑥0) =  𝑦0. 

Application   

1. Déterminer, l’ensemble des primitives des fonctions 𝑓 et 𝑔 sur l’intervalle I à 

déterminer sachant que  𝑓(𝑥) = 𝑥4 − 3𝑥3 + 5 et 𝑓(𝑥) =
1

2√𝑥
+

1

𝑥2
. 

2. Déterminer la primitive F de la fonction 𝑓 sur ℝ, qui vérifie la condition indiquée :      

 𝑓(𝑥) = 4𝑥3 − 5𝑥2 + 8𝑥 − 7    et     F(1) = 0. 

II. 

Primitives Fonction 
𝑥 ↦ 𝑐 𝑥 ↦ 0 

𝑥 ↦ a𝑥 + 𝑐 𝑥 ↦ 𝑎    (𝑎 ∈ ℝ ) 

𝑥 ↦
1

𝑛 + 1
𝑥𝑛+1 + 𝑐 𝑥 ↦ 𝑥𝑛    (𝑛 ∈ ℕ∗ ) 

𝑥 ↦
1

𝑟 + 1
𝑥𝑟+1 + 𝑐 𝑥 ↦ 𝑥𝑟    (𝑟 ∈ ℚ∗ ∖ {−1} ) 

𝑥 ↦ 2√𝑥 + 𝑐 𝑥 ↦
1

√𝑥
 

𝑥 ↦ −
1

𝑥
+ 𝑐 𝑥 ↦

1

𝑥²
 

𝑥 ↦ 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 𝑥 ↦ 𝑐𝑜𝑠𝑥 
   𝑥 ↦ −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐 𝑥 ↦ 𝑠𝑖𝑛𝑥 
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𝑥 ↦ 𝑡𝑎𝑛𝑥 + 𝑐 𝑥 ↦ 1 + (𝑡𝑎𝑛𝑥)2 

𝑥 ↦
1

𝑎
sin(𝑎𝑥 + 𝑏) + 𝑐 𝑥 ↦ cos(𝑎𝑥 + 𝑏) , (𝑎 ≠ 0 ) 

𝑥 ↦ −
1

𝑎
cos(𝑎𝑥 + 𝑏) + 𝑐 𝑥 ↦ sin(𝑎𝑥 + 𝑏) , (𝑎 ≠ 0 ) 

1

𝑟 + 1
𝑈𝑟+1 + 𝑐 𝑈′ × 𝑈𝑟  (𝑟 ∈ ℚ∗ ∖ {−1} ) 

𝑈 × 𝑉 + 𝑐 𝑈′𝑉 + 𝑈𝑉′ 
𝑈

𝑉
+ 𝑐 

𝑈′𝑉 − 𝑈𝑉′

𝑉²
 

𝑈′

𝑈²
−

1

𝑈
+ 𝑐

𝑈′

√𝑈
2√𝑈 + 𝑐

Application   

Déterminer une primitive des fonctions suivantes : 

• 𝑓1(𝑥) = 2𝑥5 − 3𝑥2 − 1 • 𝑓2(𝑥) =
1

𝑥4
+

2

√𝑥
3 − √𝑥34

 • 𝑓3(𝑥) = √𝑥(𝑥2 + 2√𝑥) 

• 𝑓4(𝑥) = √𝑥 + 2 • 𝑓5(𝑥) = (2𝑥 + 1)√2𝑥 + 1 • 𝑓6(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛(5 − 2𝑥) 
• 𝑓7(𝑥) = 𝑐𝑜𝑠(3𝑥 − 1) • 𝑓8(𝑥) = (3𝑥2 − 1)(𝑥3 − 𝑥)² • 𝑓9(𝑥) = 𝑐𝑜𝑠𝑥. (𝑠𝑖𝑛𝑥)4 
•  • 𝑓10(𝑥) =

2𝑥

√𝑥²+1
 •  

 
 
 
 

  


