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Définition :  

Soit deux fonctions   et   définies sur un intervalle  .  

On dit que la fonction   est une primitive de la fonction   sur l’intervalle   si : 

1)  La fonction   est dérivable sur  . 

2)           ( )   ( ).  

Exemple 1 :  
 oit   la fonction d finie sur   par     ( )        

Les fonctions   et   définies sur   par :   

 ( )           et   ( )            

sont des primitives de   sur  .  

Trouver une primitive est donc l’op ration inverse de calculer la fonction d riv e  

Application 1 :  
Vérifier que la fonction   définie sur   par :  

 ( )   
 

 
         √  

est une primitive de la fonction                  sur    

Théorème :  

Soit   une fonction définie sur un intervalle   de  . 

1) Si   est continue sur l’intervalle  , alors   admet au moins une primitive sur  . 

2) Si   est une primitive de   sur  , alors les primitives de   sur   sont les 

fonctions de la forme :     ( )     où     . 

3) Soient    et    deux réels tels que      . 

Il existe une unique primitive   de   vérifiant :  (  )    .  

Exemple 2 :  
 oit   la fonction d finie sur   par      ( )           

Déterminer la primitive   de   qui s’annule en  .  

Solution :  
La fonction   est continue sur  , donc elle admet des primitives sur  . 

L’ensemble des primitives de   sur   sont les fonctions : 

 ( )  
 

 
            avec      
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La condition   s’annule en   implique que :   ( )     

soit                            donc         

La primitive de   qui s’annule en   est la fonction      ( )  
 

 
            

Application 2 :  
 oit   la fonction d finie sur   par     ( )           

  terminer la primitive   de   v rifiant    ( )  
 

 
   

 

Propriété ( linéarité ) :  

Soient   et   deux fonctions définies sur un intervalle   et soit   un réel.  

   Si   est une primitive de   sur  , alors     est une primitive de    sur  . 

   Si   et   sont des primitives respectivement de   et   sur  ,  

alors       est une primitive de       sur  . 

 

En inversant le tableau des dérivées usuelles, on obtient : 

RemarquesPrimitives de  Fonction   

    ( )                 ( )   

      ( )  
 

   
                  ( )     

     * +  ( )  
  

   
 

 

    
              ( )  

 

  
 

  ( )   √               ( )  
 

√ 
 

     *  +  ( )  
 

   
                  ( )     

  ( )   cos                ( )  sin   

  ( )  sin                ( )  cos   

  ( )  tan                ( )    tan   
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Soient   et   deux fonctions définies et dérivables sur un intervalle  . 

Remarques Une primitive de   Fonction   

     

   
         

  

 

  

  

 √ 
  

√ 

     *  +
 

   
         

            

 

 
 

       

  
 

 

Exemple 3 :  
  terminer les primitives de la fonction 

    (   )(       )   sur    

Solution :  
La fonction   est continue sur  , donc 

elle admet des primitives sur  . 

Posons :   ( )         ,   

alors    ( )      .  

 onc   ( )  
 

 
(    )(       )  

 
 

 
(       ) (       )  

 
 

 
  ( ) ( ( ))

 
 

Donc les fonctions primitives de   sur   

sont les fonctions :  

 ( )  
 

 
 

 

 
( ( ))

 
   

 
 

  
(       )    avec      

Exemple 4 :  
  terminer les primitives de la fonction 

     
 

√    
  sur -     ,  

Solution :  
Posons :   ( )      ,   

alors    ( )   .  

 onc     ( )  
 

 
 

 

√    
 

 
 

 
 
(    ) 

√    
 

 

 
 
  ( )

√ ( )
 

Donc les fonctions primitives de   sur 

]      [  sont les fonctions :  

 ( )  
 

 
  √ ( )    

 
 

 
√        avec       
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