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Soient Ω et A deux points du plan orienté direct et soit α un réel tel que α ≡ 𝜋𝜋
4

[2𝜋𝜋]. 

Construire le point 𝐴𝐴′ tel que �
Ω𝐴𝐴 = ΩA′

�Ω𝐴𝐴�����⃗ ,Ω𝐴𝐴′�������⃗����������� ≡ 𝜋𝜋
4

[2𝜋𝜋]. 

Soit 𝛺𝛺  un point du plan orienté dans le sens direct et 𝛼𝛼un nombre réel. 
La rotation de centre 𝛺𝛺  et d'angle 𝛼𝛼  est la transformation du plan, qui à tout point 𝑀𝑀du 
plan associe le point 𝑀𝑀′  défini par : 
• Si 𝑀𝑀 = 𝛺𝛺 ,  alors  𝑀𝑀′ = 𝛺𝛺. 

• Si  𝑀𝑀 ≠ 𝛺𝛺,  alors �
𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑀𝑀′

(𝑂𝑂𝑂𝑂������⃗ ;𝑂𝑂𝑀𝑀′��������⃗ ) ≡ 𝛼𝛼[2𝜋𝜋]
 

 
ABC est un triangle équilatéral et 𝐼𝐼 est le milieu du segment [𝐵𝐵𝐵𝐵]. 

• On a 𝑟𝑟1(𝐴𝐴) = 𝐵𝐵 tel que  𝑟𝑟1 = 𝑟𝑟(𝐶𝐶, 𝜋𝜋
3

). 
• On a 𝑟𝑟2(𝐶𝐶) = 𝐵𝐵 tel que  𝑟𝑟2 = 𝑟𝑟(𝐴𝐴,−𝜋𝜋

3
). 

• On a 𝑟𝑟3(𝐶𝐶) = 𝐴𝐴 tel que  𝑟𝑟3 = 𝑟𝑟(𝐵𝐵, 𝜋𝜋
3

). 
• On a 𝑟𝑟4(𝐵𝐵) = 𝐶𝐶 tel que  𝑟𝑟4 = 𝑟𝑟(𝐼𝐼,𝜋𝜋).   

 
Soient 𝑟𝑟 la rotation de centre 𝛺𝛺 et d'angle 𝛼𝛼 et 𝑀𝑀 et 𝑀𝑀′ deux points du plan tels que 
𝑟𝑟(𝑀𝑀) = 𝑀𝑀′. 
• Si 𝛼𝛼 ≠ 2𝑘𝑘𝑘𝑘 tel que  𝑘𝑘 ∈ ℤ,  alors le triangle 𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀′ est isocèle de sommet 𝛺𝛺 et la 

médiatrice du segment [𝑀𝑀𝑀𝑀′] passe par le point 𝛺𝛺. 
• Si α ≡ π[2𝜋𝜋],  alors la rotation est la symétrie centrale de centre 𝛺𝛺. 
• Si α ≡ 0[2𝜋𝜋],  alors �∀𝑀𝑀 ∈ (𝑃𝑃)�: 𝑟𝑟(𝑀𝑀) = 𝑀𝑀. On dit que tous les points du plan sont 

 par 𝑟𝑟. 
• Si 𝛼𝛼 ≠ 2𝑘𝑘𝑘𝑘 tel que  𝑘𝑘 ∈ ℤ,  alors 𝛺𝛺 le centre de la rotation 𝑟𝑟est l'unique point invariant 

par cette rotation. 
 

On considère 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 est un carré de centre 𝑂𝑂 tel que  �𝐴𝐴𝐴𝐴������⃗ ;𝐴𝐴𝐴𝐴������⃗ � ≡ 𝜋𝜋
2

[2𝜋𝜋]. 

On considère 𝑟𝑟1 et 𝑟𝑟2 les rotations de centre 𝑂𝑂 et d’angles respectifs  𝜋𝜋
2
 et −𝜋𝜋

2
. 

1. Construire une figure convenable. 
2. Recopier et remplir le tableau suivant : 

• 𝑟𝑟1(𝐴𝐴) = • 𝑟𝑟2(𝐷𝐷) = 
• 𝑟𝑟1(𝐵𝐵) = • 𝑟𝑟2(𝐶𝐶) = 
• 𝑟𝑟1(𝐶𝐶) = • 𝑟𝑟2(𝐵𝐵) = 
• 𝑟𝑟1(𝐷𝐷) = • 𝑟𝑟2(𝐴𝐴) = 

La rotation  𝑟𝑟(𝛺𝛺;−𝛼𝛼) de centre 𝛺𝛺 et d'angle −𝛼𝛼 est appelé  de la 
rotation 𝑟𝑟(𝛺𝛺;𝛼𝛼)  de centre  𝛺𝛺 et d'angle 𝛼𝛼 et on le note par 𝑟𝑟−1   .  

 
Pour tout point 𝑀𝑀 du plan on a : 𝑟𝑟(𝑀𝑀) = 𝑀𝑀′⇔ 𝑟𝑟−1(𝑀𝑀′) = 𝑀𝑀.
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Si 𝐴𝐴 et  𝐵𝐵 sont deux points du plan et 𝐴𝐴′ ,  𝐵𝐵′ leurs images respectives par une rotation 𝑟𝑟, 
alors 𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐴𝐴′𝐵𝐵′. 
On dit que la rotation . 

 
 

 

On considère un triangle 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴. 
On construit à l'extérieur de ce triangle deux triangles 𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀 et 
𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁 qui sont équilatéraux. 
Prouver que  𝑀𝑀𝑀𝑀 = 𝑁𝑁𝑁𝑁. 

 

 

Soit 𝑟𝑟 une rotation d'angle 𝛼𝛼. 
Si 𝐴𝐴′ et  𝐵𝐵′ les images respectives de deux points distincts 𝐴𝐴 et  𝐵𝐵 par la rotation 𝑟𝑟 alors 

�𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ ;𝐴𝐴′𝐵𝐵′�������⃗ � ≡ 𝛼𝛼[2𝜋𝜋]. 

 
Cette propriété nous permet de déterminer l'angle d'une rotation à partir de deux points 
distincts et leurs images.

 

𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂et 𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂 sont deux triangles rectangles isocèles au sommet commun 𝑂𝑂 tels que :  
�𝑂𝑂𝑂𝑂�����⃗ ;𝑂𝑂𝑂𝑂�����⃗ � ≡ 𝜋𝜋

2
[2𝜋𝜋]et �𝑂𝑂𝑂𝑂�����⃗ ;𝑂𝑂𝑂𝑂������⃗ � ≡ 𝜋𝜋

2
[2𝜋𝜋]. 

Montrer que 𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐵𝐵𝐵𝐵 et (𝐴𝐴𝐴𝐴) ⊥ (𝐵𝐵𝐵𝐵). 

Soient 𝐴𝐴 , 𝐵𝐵 , 𝐶𝐶  et  𝐷𝐷 quatre points du plan tels que 𝐴𝐴 ≠ 𝐵𝐵 et  𝐶𝐶 ≠ 𝐷𝐷  .  
Si 𝐴𝐴′ ,𝐵𝐵′ ,𝐶𝐶′ et 𝐷𝐷′ leurs images respectives par une rotation 𝑟𝑟, alors :                   
�𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ ;𝐶𝐶𝐶𝐶�����⃗ � ≡ �𝐴𝐴′𝐵𝐵′�������⃗ ;𝐶𝐶′𝐷𝐷′�������⃗ � [2𝜋𝜋]. 
On dit que la rotation . 

𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴  est un triangle équilatéral tel que �𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ ;𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ � ≡ 𝜋𝜋
3

[2𝜋𝜋] .On construit à l'extérieur de ce 
triangle un parallélogramme 𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵. 
On considère la rotation 𝑟𝑟 de centre 𝐴𝐴  et d'angle 𝜋𝜋

3
. 

1. Construire le point 𝐹𝐹 l'image du point 𝐸𝐸 par la rotation 𝑟𝑟 , puis montrer que 𝐶𝐶𝐶𝐶𝐶𝐶 est un 
triangle équilatéral. 

2. Montrer que  �𝐵𝐵𝐵𝐵�����⃗ ;𝐵𝐵𝐵𝐵�����⃗ � ≡ �𝐶𝐶𝐶𝐶�����⃗ ;𝐶𝐶𝐶𝐶�����⃗ � [2𝜋𝜋]. 
3. Que peut-on dire sur le point 𝐹𝐹 si 𝐸𝐸 appartient à (𝐴𝐴𝐴𝐴).  

 

Soit  𝐺𝐺 le barycentre des points pondérés (𝐴𝐴;𝛼𝛼) et (𝐵𝐵;𝛽𝛽)   .  
Si 𝐴𝐴′, 𝐵𝐵′ et 𝐺𝐺′ sont les images respectives de𝐴𝐴 ,𝐵𝐵 et 𝐺𝐺 par une rotation 𝑟𝑟 alors 𝐺𝐺′ est le 
barycentre des points pondérés (𝐴𝐴′;𝛼𝛼) et  (𝐵𝐵′;𝛽𝛽) 
On dit que la rotation  

 
On peut étendre cette propriété au barycentre de trois ou quatre points pondérés.

Soit 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 un triangle et 𝐷𝐷 un point tel que 𝐷𝐷 = 𝑏𝑏𝑏𝑏𝑏𝑏{(𝐵𝐵; 1), (𝐶𝐶; 2)} 
Soit 𝑟𝑟 la rotation de centre 𝐴𝐴 et d'angle 𝜋𝜋

2
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1. Construire les points 𝐵𝐵′,𝐶𝐶′ et 𝐷𝐷′ les images respectives de 𝐵𝐵,𝐶𝐶 et 𝐷𝐷 
2. Montrer que les points 𝐵𝐵′,𝐶𝐶′ et 𝐷𝐷′sont alignés. 
 

 
Soit  𝐼𝐼 le milieu d'un segment [𝐴𝐴𝐴𝐴]. 
Si 𝐴𝐴′, 𝐵𝐵′ et 𝐼𝐼′ sont les images respectives de𝐴𝐴 ,𝐵𝐵 et 𝐼𝐼 par une rotation 𝑟𝑟 alors 𝐼𝐼′ est le 
milieu du segment  [𝐴𝐴′𝐵𝐵′] on dit que la rotation  

Soient   𝐴𝐴, 𝐵𝐵 et 𝐶𝐶 des points du plan et 𝐴𝐴′, 𝐵𝐵′ et 𝐶𝐶′ leurs images respectives par une rotation  𝑟𝑟. 
Si 𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ = 𝑘𝑘𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗  tel que  𝑘𝑘 est un réel, alors 𝐴𝐴′𝐶𝐶′��������⃗ = 𝑘𝑘𝐴𝐴′𝐵𝐵′��������⃗ . On dit que la rotation 

, ou que la rotation 
. 

𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 est un triangle  et  𝑀𝑀 est un point tel que  𝐴𝐴𝐴𝐴������⃗ = 2
3
𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗   . Soit  𝑟𝑟 la rotation de centre   𝐵𝐵 

et d’angle 𝜋𝜋
2
. 

1. Construire les points 𝐴𝐴′ et 𝐶𝐶′ et 𝑀𝑀′ les images respectives des points  𝐴𝐴 et 𝐶𝐶 et 𝑀𝑀 par 𝑟𝑟  .  
2. Montrer que les points  𝐴𝐴′ et 𝐶𝐶′ et 𝑀𝑀′ sont alignés. 

𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 est un triangle rectangle isocèle en 𝐴𝐴 tel que  �𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ ;𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ � ≡ 𝜋𝜋
2

[2𝜋𝜋] . 
Soit 𝐼𝐼 le milieu du segment [𝐵𝐵𝐵𝐵]. 
𝐸𝐸et 𝐹𝐹sont deux points du plan tels que  𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ = 2

3
𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗  et 𝐵𝐵𝐵𝐵�����⃗ = 2

3
𝐵𝐵𝐵𝐵�����⃗   

On considère la rotation de centre 𝐼𝐼et d'angle 𝜋𝜋
2
 

Montrer que le triangle 𝐸𝐸𝐸𝐸𝐸𝐸 est rectangle isocèle en 𝐼𝐼. 
 

Soit 𝑟𝑟 une rotation et 𝐴𝐴,𝐵𝐵,𝑂𝑂,𝐴𝐴′,𝐵𝐵′et 𝑂𝑂′sont des points du plan tels que 𝐴𝐴 ≠ 𝐵𝐵,  𝑟𝑟(𝐴𝐴) =
𝐴𝐴′,𝑟𝑟(𝐵𝐵) = 𝐵𝐵′ et 𝑟𝑟(𝑂𝑂) = 𝑂𝑂′ 

• L'image de la droite (𝐴𝐴𝐴𝐴) est la droite (𝐴𝐴′𝐵𝐵′)  .  
• L'image du segment [𝐴𝐴𝐴𝐴] est le segment [𝐴𝐴′𝐵𝐵′]. 
• L'image de la demi-droite [𝐴𝐴𝐴𝐴) est la demi-droite [𝐴𝐴′𝐵𝐵′). 
• L'image du cercle 𝐶𝐶(𝑂𝑂;𝑅𝑅) de centre 𝑂𝑂 et de rayon𝑅𝑅 est le cercle  𝐶𝐶′(𝑂𝑂′;𝑅𝑅)de centre 𝑂𝑂′ 

et de rayon 𝑅𝑅   .  

  
 

• Les images de deux droites perpendiculaires sont deux droites perpendiculaires. 
• Les images de deux droites parallèles sont deux droites parallèles. 
• Si un point 𝑀𝑀est le point d'intersection de deux droites (𝐷𝐷)et (𝛥𝛥)alors, l'image de 𝑀𝑀par 

la rotation 𝑟𝑟est le point d'intersection des images de (𝐷𝐷)et (𝛥𝛥)par la rotation 𝑟𝑟.    

𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 un carré tel que : �𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ ;𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ � ≡ 𝜋𝜋
2

[2𝜋𝜋] ,soit 𝐸𝐸 un point du segment [𝐵𝐵𝐵𝐵] tel que 
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𝐸𝐸différent de  𝐵𝐵 et 𝐶𝐶; 𝐹𝐹le point d'intersection de la droite (𝐷𝐷𝐷𝐷) et la droite perpendiculaire à 
(𝐴𝐴𝐴𝐴) en 𝐴𝐴. 
 Soit 𝑟𝑟 la rotation de centre 𝐴𝐴 et d'angle 𝜋𝜋

2
 .  

1. Déterminer les images des deux droites (𝐵𝐵𝐵𝐵) et (𝐴𝐴𝐴𝐴). 
2. En déduire l'image du point 𝐸𝐸 par la rotation  𝑟𝑟  .    

Soit 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 un triangle rectangle isocèle en 𝐴𝐴 tel que  �𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ ;𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ � ≡ 𝜋𝜋
2

[2𝜋𝜋] . 
Soit  𝐼𝐼 le milieu du segment [𝐵𝐵𝐵𝐵]  
On considère la rotation 𝑟𝑟 de centre 𝐼𝐼 et d'angle 𝜋𝜋

2
. 

Soit  (𝐶𝐶) le cercle de centre 𝐶𝐶 et passant par le point 𝐼𝐼  .  
1. Construire (𝐶𝐶′) l'image par la rotation 𝑟𝑟 du cercle (𝐶𝐶)  
2. Le cercle  (𝐶𝐶) coupe le segment [𝐴𝐴𝐴𝐴] en un point 𝐸𝐸 et le cercle  (𝐶𝐶′) coupe le segment  

[𝐴𝐴𝐴𝐴] en un point 𝐹𝐹 
Montrer que : 𝑟𝑟(𝐸𝐸) = 𝐹𝐹. 

Soit 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 un carré de centre 𝑂𝑂 tel que  �𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ ;𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗ � ≡ 𝜋𝜋
2

[2𝜋𝜋] .Soient  𝐼𝐼et 𝐽𝐽 deux points tels 

que  𝐴𝐴𝐴𝐴����⃗ = 3
2
𝐴𝐴𝐴𝐴�����⃗  et 𝐵𝐵𝐵𝐵����⃗ = 3

2
𝐵𝐵𝐵𝐵�����⃗ . 

Les droites (𝐼𝐼𝐼𝐼) et (𝐽𝐽𝐽𝐽) coupent respectivement (𝐵𝐵𝐵𝐵) et (𝐴𝐴𝐴𝐴) en 𝑀𝑀 et 𝑁𝑁 . 
On considère la rotation 𝑟𝑟 de centre 𝑂𝑂 et d'angle 𝜋𝜋

2
. 

1. Déterminer 𝑟𝑟(𝐴𝐴) et 𝑟𝑟(𝐵𝐵). 
2. a- Montrer que 𝐼𝐼est le barycentre des points pondérés (𝐴𝐴; 1) et (𝐵𝐵;−3). 
b- Montrer que  𝑟𝑟(𝐼𝐼) = 𝐽𝐽. 
3. a- Déterminer l'image de chacune des droites (𝐵𝐵𝐵𝐵) et (𝐼𝐼𝐼𝐼). 
b- En déduire que  𝑟𝑟(𝑀𝑀) = 𝑁𝑁. 
4. a- Montrer que 𝐼𝐼𝐼𝐼 = 𝐽𝐽𝐽𝐽. 
b- Montrer que  (𝐶𝐶𝐶𝐶) ⊥ (𝐷𝐷𝐷𝐷). 
 
  


