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Exercice 1 :(6pt s ∶ 1+2+1+1+1)

Le graphe suivant représente la fonction f définie surD.

1 Déterminer l’ensembleD .

2 Déterminer les limites suivantes :
lim

x→+∞ f (x) ; lim
x→−∞ f (x)

lim
x→0−

f (x) ; lim
x→2+

f (x)

lim
x→+∞

f (x)

x
; lim

x→+∞( f (x)− x)

lim
x→−∞

f (x)

x
; lim

x→−∞( f (x)−(−x +2))

3 Résoudre dansD les inéquations : f (x) ≥ 0 et f ′(x) ≤ 0.

4 Résoudre dansD les équations : f (x) = 1 et f (x) = 0.

5 Résoudre dansD les inéquations : f (x) ≥ (−x +2) et f (x) ≥ x.

Exercice 2 :(14pt s ∶ 1P t/Questi on)

Partie 1 :Etude d’une fonction polynome.
Soit g est la fonction numérique définie surDg par : g(x) = x3

−3x −3 .

1 DéterminerDg .

2 Étudiez la monotonie de la fonction g et dressez son tableau de variations.

3 a - Montrez que g(x) = 0 admet une unique solution α dans ]2;3[.
b - Déduisez le signe de g(x) sur R.

4 a - Calculez lim
x→+∞g(x) , et Montrer que lim

x→+∞
g(x)

x
= +∞ .

b - Déduisez la branche infinie de Cg au voisinage de +∞.

5 a - Calculez lim
x→−∞g(x) , et Montrer que lim

x→−∞
g(x)

x
= +∞ .

b - Déduisez la branche infinie de Cg au voisinage de −∞.

6 a - Calculer f ′′ et montrez que I(0;−3) est un point d’inflexion de (Cg ).
b - Déterminer la tangente de (Cg ) en I .

7 Tracer (Cg ) dans un repère orthonormé (o, i⃗ , j⃗).

Partie 2 : Etude d’une fonction rationnelle.
Soit f est la fonction numérique définie surD f par : f (x) = x + 3

x +
3

2x2 .

1 DéterminerD f .

2 Calculez les limites de f aux bornes deD f et limx→−∞( f (x)− x).

3 Déterminer les toutes branches infinies de (C f ).

4 a - Montrez que ∀x ∈R∗ ∶ f ′(x) = g(x)
x3 .

b - Étudiez le signe de f ′(x) et déduisez-en le tableau de variations de f .

5 Étudiez la position relative de (C f ) avec la droite (△) d’équation y = x.

6 a -Montrez que ∀x ∈R∗ ∶ f ′′(x) = 3(2x+3)
x4 .

b - Étudiez la convexité de (C f ).

7 Tracer (C f ) dans un repère orthonormé (O; i⃗ ; j⃗). (On donne α ≃ 2.1 et f (α) ≃ 3.8).

Bon Courage ,


