Lycée Mohamed VI - Taliouine Niveau : 2 BAC-SVT-F Prof : Taher Bouyguir

[ Devoir Surveillé n° 2 : Etude des fonctions - Suites numériques ]

Exercice 1 (10.5 Pts)

2
Soit f la fonction définie par : f(x) = (1 - %)
Et soit (C;) sa courbe représentative dans une repére orthonormé (O, 7, ).
1o Déterminer Dy ..o (1 pt)
2. Calculer mlirg)f f(x) puis interpréter graphiquement le résultat. ................. ... L. (1 pt)
3. Calculer 11_1>I+noo f(z) puis interpréter graphiquement le résultat . ........... ... ... ... . ... (1 pt)
4. () Montrer que : (Vz ¢ D;) : f(x) = ﬁx; LU U TR (1 pt)
(b) En déduire que f est croissante sur [15400[ ....ouiiniuiiiii (0.5 pt)
(¢) En déduire que f est décroissante sur J0;1]. .o..oii i (0.5 pt)
(d) Dresser le tableau de variation de f sur Dy. ... (1 pt)
5. Etudier la position relative de (Cy) avec la droite (D) d’équation y=1. ......ocoovivieiei.... (1 pt)
6. Ecrire I'équation de la tangente de (Cp) au point @g = 1.....o.oovueeiiiiiii i (0.5 pt)
7. Tracez soigneusement (Cy) et (D) dans le repere (O,7,7). «.vvveeiurrieeieiiiiaaiiienn. (1 pt)
8. Soit g la restriction de f sur ]0;1]
(a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur Uintervalle J & déterminer......... (1 pt)
(b) Tracez dans méme repére (O,7,7) la courbe (Cy-1)..vvvunuieineiiii i (1 pt)

& 4

Exercice 2 (9.5 Pts)

ug = 3;
Soit (uy) la suite numérique définie par :
3uy, +2
Upsl = 5 (n eN)
1. Montrez en utilisant le récurrence que (Vn € N) : t, >2 oot (1 pt)
2. Montrez que () €St dECTOISSANTE. . ...\ttt et e e (1 pt)
1
3. Montrez que : (Vn e N), upy1 —2< Z(un S ) (1 pt)
1 n
4. Déduire que : (Vn eN) ,0<un—2<(z) .................................................... (1 pt)
5. Montrez que la suite (uy,) est convergente en déterminant sa limite . ................... ... ... (1 pt)
2- n
6. On pose : (VneN), v, = Y
Up + 1
(a) Exprimez vp41 en fonction de hy, «...ooen oo (1 pt)
1
(b) Montrez que (v, ) est une suite géométrique de raison yRORRRIRELRETETREERRRRPRRLRRRRS (0.5 pt)
(c) Calculez vy puis exprimez v, en fonction de m. ..... ... (1 pt)
2 + (}1)"14»1
7. Montrez que u,, = T (VN €N (1 pt)
1-(3)

8. Calculer LMty oo (1 pt)
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