Lycée Mohamed VI Niveau : 1 BAC-SEF Prof : Taher Bouyguir

[ Devoir Surveillé n° 3 : Suites numériques - Trigonométries ]

Exercice 1 (10 Pts)

1

Ug = 53

Soit (uy) la suite numérique définie par : 2

3u, +2 (neN)
Ups1 = i (n
n+1 Uy + 2 )
1. Montrez par récurrence que (Vn € N) 1 0 <ty <2 oviiii e (1 pt)
2. Etudiez la monotone de 1a SUIte (Thy). .. ..ottt et (1 pt)
1
3. Montrez que : (VneN), 0<2 -y, < 5(2 TR ) e e (1 pt)
nt1
4. On pose : (VneN), v, = 4
Uy — 2
(a) Exprimez vp41 en fonction de Uy, «...ooen oot (1 pt)
(b) Montrez que (v, ) est une suite géométrique de raison 4. ............coo i (1 pt)
(c) Calculez vy puis exprimez v, en fonction de 7. ... (1 pt)
2vp +1 s .
5. Montrez que : u, = ki En déduire u,, en fonctionde n. ........... ... (2 pts)
Uy, —
6. Calculez en fonction de n 1a SOMIME : Sy, = Vg + VL 4 oo F Vs v v vttt e (1 pt)
=3 14
7. On pose T, = ) montrez que (VR eN) | T = = — — =m0 oot (1 pt)
k=0 Uk — 2 3 3

§

|

I) - (Vo eR) on pose : f(x) = sin(2z) - 2cos?(x)
1. Montrez que Yz € R : sin(x) - cos(z) = \/2cos (x + %) ........................................ (1 pt)
2. En déduire que : f(z) = 2v/2sin(x)cos (x + %) ................................................ (1 pt)
3. Résoudre dans R I'équation : f(z) =0 ...t (1 pt)
10)-
1. Vérifier que cos(22) —\/3sin(2z) = 2cos (21: + %) ............................................. (1 pt)
2. Résoudre dans R : cos(22) = V/3SIM(2) = 1 vttt (1 pt)
3. En déduire dans [-m;7[ la solution de I'inéquation cos(2z) — v/3sin(2z) 21 ................... (1 pt)

Exercice 3

Les questions suivantes sont indépendantes :

1. (a) Calculer cos (%) , 81N (1) et montrer que tan (%) =2-/3. (indication % = % - z) . (2 pts)

12 6
1
(b) Pour tout z # z[7r] Montrez que ——————< =tan(T) .....coiiiiiii (1 pt)
2 tan(g - )
5 5
(c) En déduire que tan? (1) +tan? (—W) =14 (indication T 20 E) ..................... (1 pt)
12 12 1212 2

(. 4

L’usage de calculatrice n’est pas autorisé
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