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Exercice 7
! f estla fonction définie sur R par:
2x* —7x + 3
fx) = ——_—3 X% 3
f(B)=5
Montrer que f est continue en 3.
Exercice £

f estla fonction définie sur R — {—1} par:

x% —x

x*—1

fx) =
f() =

f est-elle continue en 1 ?
Exercice 3

ix #=1

f estla fonction définie sur [—1; +oo par:

()_3;"
e CVx+1-2
f(3)=-4

X # 3

1)Montrer que, pour tout x de [—1; 3[ U |3; +oo[

3—x
ona: ——=—Vx+1-2
vx+1-2

2) Etudier la continuité de f en 3.

Exercice 4

f estla fonction définie sur R* par:

( [2
3—-2
[0 =S

rw==

si x #1

Etudier la continuité de f en 1.
Exercice 5

f estla fonction définie sur R par :

f(x)=vx—-1 six=2
4

flx) = e si x <2
Etudier la continuité de f en 2.
| Exercice b
* f estla fonction définie sur R par :
f(x)=% si x < —1
f)=Vx+1 si x = -1

f est-elle continue en —1 ?
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Exercice 7
f estla fonction définie sur R par:
x3—-1 )
f(x)=\/}_1 si x>1
flx) =mx? +1 si x<1

Déterminer le réel m pour que f soit continue
en 1.

Exercice §
f estla fonction définie sur R par:
x+7 ]
f(x):x-f—l six>1
x?2+2x-3 )
f(X) = T six<1

1) Montrer que f est continue en 1.

2) Montrer que f est continue sur R.

Exercice 7
f estla fonction définie sur R par:
(f(x)=j;;:11 si x>1
kf (x) = % si x<1
Etudier la continuité de f sur R.
Exercice 10
f estla fonction définie sur R par:
xZ+1
f(x)=3_x si x <2
f(x) =1—ax? si x> 2
1) Montrer que f est continue sur |—oo; 2] et
sur |2; +oo.

2) Déterminer le réel a pour que f soit
continue sur R.
Exercice 17

f estune fonction définie et continue sur les
deux intervalles |—oo; 1[ et ]1; +oo[ dont son
tableau de variations est :

X

Déterminer les images par la fonction f des
intervalles suivants :

]—00; =31 ; [5; +oo[; [-3; 1[; 11; 4] et ]1; +oo].
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Exercice 12

%

g est une fonction définie et continue sur R
dont son tableau de variations est:

+ <o

X | —oo — 2 2
T +co

6

3

1) Déterminer les images des intervalles
suivants par la fonction g :
]—0; 2] ; [2; +oo[ et [-2; 2].
2) Déterminer le signe de la fonction g sur R.
Exercice 17

h est une fonction continue sur l'intervalle
]—o0; 6] dont son tableau de variations est :

X |—o0 -2 6

1) Déterminer I'image de l'intervalle |—oo; 6]

par la fonction h .
2) Déterminer le signe de la fonction h sur

]—; 6].
Exercice 14

Le tableau de variations ci-dessous est celui
d’une fonction f définie et continue sur
I'intervalle [—3; 2].

x [-3 0 2

2
f \*\
-2

1) Expliquer pourquoi il existe un réel ¢ unique
telque a € 1-3;0[ et f(a) = 1,5.

2) Expliquer pourquoi, I'équation f(x) =0
admet une unique solution g, tel
que B € ]0; 2].

Exercice 17

L

i

# Montrer que I'équation f(x) = 0 a au moins
! une solution sur l'intervalle I.

3) f(x) =vVx3+1—-2x ;

m==———S¢rie 1 : Continuité d"une fonction numériqu

1) fx)=x3-2x2+x+2 ; I=]—1;_71[
2) f(x) =x*+2x3-3 ;o I1=1-2;2]
1=10;1]
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Exercice 14 ‘

Montrer que I'équation f(x) = 0 admet une
unique solution sur l'intervalle I.

1) f(x)=cosx —x ]
2) f(x)=—x>—x+3 ; I=]'
3) f(x)=x2+x—i—10 ]

Exercice 17

S 5
Montrer que I'équation Vx = — admet une

unique solution a sur 'intervalle ]4; 5].

Exercice 18
1) Montrer que I'équation 2x3 + 3x? = 2 aune
solution unique a sur l'intervalle ]0; 1].
2) Donner un encadrement de a d’amplitude
25 x 1072,
Exercice 17

f estla fonction définie sur [2; +oo[ par:
f(x) =x*—4x+3
1) Montrer que f admet une fonction
réciproque f ! définie sur un intervalle J a
déterminer.

2) Montrerque Vx € J: f71(x) =2+ Vx + 1.

Exercice 20

2x + 3
-1
1) Déterminer I'ensemble de définition de f.

f estla fonction définie par: f(x) =

2) Soit h larestriction de f sur I'intervalle
]—o0; 1].

a — Montrer que h admet une fonction
réciproque h~! définie sur un intervalle J
qu’on déterminera.

x+3
x—2

b — Montrer que Vx € ] : h™1(x) =

Exercice 21

f est une fonction définie par: f(x) =vV2x +1

1) Déterminer I'ensemble de définition de f.

2) Montrer que f admet une fonction
réciproque f 1! définie sur un intervalle J &
déterminer.

x*—1
2

3) Montrer que Vx € J : f~1(x) =

..
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" Exercice LZ Exercice Z8

f estla fonction définie par: Soit f la fonction définie par:
sinx Yxz+1-1
xX) = ;x#0 = .
f(x) tx—vi-x fx)=1+ Z ;x#0
f0)=1 f(0)=2
Montrer que f est continue en 0. 1) Déterminer Dy I'ensemble de définition de f.
Exercice Z2

2) Calculer : lim f(x)
1) a- Montrer que I'équation x> + 8x3 -8 =10 X+

admet une solution unique a sur ]0; 1[. 3) Etudier la continuité de f en 0.

Exercice £7
b- Vérifier que: Va2 + 8 = 2 ) ) _ _
a 1) Résoudre dans R les équations suivantes :
2) f estlafonction définie par : 3 P 3
, x°+8=0 ; x°—3x°—4=0
fx)=x?+8;x<a
2 3% — /% = : I Jx=¢
fo0=2 x>0 GovE=0 5 f1-vE=$E
3
Etudier la continuité de f en a. VB+x)?2+YB-x? =279 —x
Exercice Z4 2) Résoudre dans R les inéquations suivantes :
Soient a et b deux réels telsque a < b x+5 <2 ; 3/x2—8Sx—2
et f une fonction continue et définie )
de [a; b] a valeur dans [a; b]. Exercice 20

Montrer que I'équation f(x) = x admet au Calculer les limites suivantes :

moins une solution dans l'intervalle [a; b]. CYx -1 , Vx =2
. im ;
Exercice 25 x-1 x — 1 I =2 X + 56 —
Soit f une fonction définie et continue sur AU+ x+1 _ 3\/2_
I'intervalle [0; 1] tel que : f(0) = 0 et f(1) = 1. xl_l,rfoo . ; xl_l,rfoo x?+1—+x
Montrer qu'il existe un nombre ¢ d(i lirp V3 +x+3-2Yx3+1
f— C X—>+00
I'intervalle ]0; 1[ vérifiant: f(c) = :
) I+c lim Yx3+x+1-x
Exercice £t xoree
. 3
Ranger dans l'ordre croissant les nombres xgrfw \/X?’ +1- \/Xz -1
suivants : g
Exercice 31

O‘{/ﬁ;?{/Zet\/g

o \/7 ; 3\'/§ et %
Exercice £7 Flx) =

Simplifier les expressions suivantes :

Soit f la fonction définie sur I = ]2; 4+oo[ par:

x+ 2
x—2

1) Montrer que f admet une fonction

;
* V16 x i/i 39 x ,?/3%/5 réciproque définie sur un intervalle /] que I'on

A= déterminera.

4 ’ B = [
V8 x V2 V9 2) Calculer f~1(x) pour tout x de J.
C = \/_ 2 X < ,7 + \/_ /7 \/_) 3) Calculer % pour tout x de I.

- 2 Bac Pl ot SU7 - (3)~Prof : Bouyguir Taher 2=




G & m""__‘).- 6‘ Y 1 C t . .t ’ d’ t . ;e & - ) ‘.\:\ e\ A
‘_ = erie 1. (ontinuite unefonc won Tlumenqu = i
Exercice 32 2) Montrer que f admet une fonction

Soit f la fonction définie sur R par : réciproque f ! définie sur un intervalle J a

| {f(x)=2\/§—x si x € [0;1]
u f(x) =x—+x?—x six €]—0;0[ U ]1; +oo[

1 4) Montrer que I'équation f(x) = x admet une ;
E

déterminer.

3) Déterminer f~1(x) pour tout x de J.

1) Montrer que : lim f(x) ==
xote 2 unique solution a sur 'intervalle ]0; 1].

et lim f(x)=—co Exercice 35
2) Etudier la continuité de f en 0 et en 1. Soit f la fonction définie par :
3) Soit g la restriction de f sur l'intervalle [0; 1]. f(x) = (4 - x2)3
a- Vérifier que: g(x) =1— (Vx — 1)2. 1) Déterminer Dy I'ensemble de définition de f.
b- Montrer que g admet une fonction 2) Résoudre dans R I'équation f(x) = x.

réciproque g~ définie sur un intervalle / 3) Soit g la restriction de f sur l'intervalle [0; 8].

u’on déterminera. .
E a- Montrer que g admet une fonction

-1
c- Calculer g™ (x) pourtoutx de /. réciproque g~ ! définie sur un intervalle J
Exercice 33 qu’'on déterminera.
Soit f la fonction définie sur I = [4; +oo[ par: b- Déterminer g~1(x) pour tout x de J.
x? .
fO)=——+ xVx—x+1 Exercice 35

Soit f la fonction définie sur R par:

1) a- Vérifier que pour tout x de I :
f)=Gx-1°+1

1 Jx 2
fy=1- 4 (x —2 x) 1) Montrer que f est strictement croissante sur R.
b — Montrer que : lim f(x) = — 2) Montrer que f admet une fonction réciproque
X400 q proq

2) 3 Sachant que pour tout x de I ; f~1 définie sur un intervalle / 3 déterminer.

Fe0) = -5 (VF - )(E - 2)

Dresser le tableau de variations de la

3) Déterminer f~!(x) pour tout x de .

Exercice 37
Soit f la fonction définie sur I = [2; +oo[ par:

fonction f sur l'intervalle I. 5
b — Montrer que I'équation f(x) = 0 admet fGx) = (1 - i/xTZ)
une solution unique « sur l'intervalle I, . .
q 121 1) Calculer : xl_l)llloof(x) et ,}L%L f(x)

g 64
puis vérifier que : 5 <a<—- 1

16
2) Montrerque: 2<x <3 = 1—3 <0

3) a- Montrer que f admet une fonction X — 2

réciproque f~1 définie sur | = |—o0; 1]. 3) Montrer que f est strictement décroissante

b — Déterminer f~1(x) pour toutx de]J. sur ]2;3].
4) Soit g la restriction de f sur l'intervalle |2; 3[.

¢ — En déduire que a = 4 + 2/3.

NS Exercice 34 a- Montrer que g admet une fonction
| _ _ o 1-3x réciproque g~ définie sur un intervalle J
Soit f la fonction définie par: f(x) = T qu'on déterminera.
1) Déterminer Dy I'ensemble de définition de f. b- Calculer g~1(x) pour tout x de J.
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