
 

 

 

 

 
 

 
On considère la fonction 𝒇 définie surℝ par: 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏 
Et soit (𝑪𝒇) sa courbe representative dans le plan muni 

d’un repère orthonormé (𝑶, 𝒊, 𝒋). 
1) a-Calculer 𝐥𝐢𝐦

𝒙→+∞
𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
𝒇(𝒙) . 

     b- Étudier les branches infinies de (𝑪𝒇) . 

2) a- Calculer 𝒇′(𝒙) pour tout 𝒙 ∈ ℝ . 
     b- Étudier le signe de 𝒇′(𝒙) ; puis dresser le tableau de 
variations de la fonction 𝒇 . 
3) Montrer que le point Ω(𝟏; −𝟏) est un point d’inflexion 

pour la courbe (𝑪𝒇). 

4) a-Ecrire une equation de la tangente (𝑻) à la courbe 

(𝑪𝒇) au point Ω. 

    b- Tracer (𝑻) et  (𝑪𝒇) . 

 
 
On considère la fonction 𝒇 définie surℝ par: 

𝒇(𝒙) = −
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟏 

Et soit (𝑪𝒇) sa courbe representative dans le plan muni 

d’un repère orthonormé (𝑶, 𝒊, 𝒋). 
1) a-Calculer 𝐥𝐢𝐦

𝒙→+∞
𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
𝒇(𝒙) . 

     b- Étudier les branches infinies de (𝑪𝒇) . 

2) a- Calculer 𝒇′(𝒙) pour tout 𝒙 ∈ ℝ . 
     b- Étudier le signe de 𝒇′(𝒙) ; puis dresser le tableau de 
variations de la fonction 𝒇 . 

3) Étudier la concavité de (𝑪𝒇) et en déduire que 

(𝑪𝒇)  admet un point d’inflexion Ω dont on déterminera 

ses coordonnées. 
4) a-Ecrire une equation de la tangente (𝑻) à la courbe 

(𝑪𝒇) au point Ω. 

    b- Tracer (𝑻) et  (𝑪𝒇) . 

 
 
 
On considère la fonction 𝒇 définie par:  

𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝟑

𝒙 + 𝟏
 

Et soit (𝑪𝒇) sa courbe representative dans le plan muni 

d’un repère orthonormé (𝑶, 𝒊, 𝒋). 
 

 
1)a- Déterminer 𝑫𝒇 . 

   b- Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒙→(−𝟏)−

𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦
𝒙→(−𝟏)+

𝒇(𝒙) ,puis 

interpreter les résultats obtenus . 
  c- Calculer 𝐥𝐢𝐦

𝒙→+∞
𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
𝒇(𝒙) . 

2)a- Vérifier que: 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇); 𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 + 𝟏 +
𝟐

𝒙 + 𝟏
 

   b- Montrer que la droite (𝑫) d’équation 𝒚 = 𝟐𝒙 + 𝟏 

est un asymptote oblique à la courbe (𝑪𝒇) au voisinage 

de −∞ et +∞ . 
   c- Etudier la position relative de la droite (𝑫) et la 

courbe (𝑪𝒇) sur 𝑫𝒇 . 

3) a-Montrer que: 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇) ;  𝒇′(𝒙) =
𝟐𝒙(𝒙 + 𝟐)

(𝒙 + 𝟏)𝟐
 

     b- Etudier le signe de 𝒇′(𝒙) sur 𝑫𝒇 ,puis dresser le 

tableau de variations de 𝒇 sur 𝑫𝒇 . 

4)Montrer que: 

(∀𝒙 ∈ ℝ∗); 𝒇"(𝒙) =
𝟒

(𝒙 + 𝟏)𝟑
 

    Puis Étudier la concavité de (𝑪𝒇) . 

5) a- Ecrire une équation de la tangente (𝑻) à la courbe 

(𝑪𝒇) au point d’abscisse1. 

    b- Tracer (𝑻) et  (𝑪𝒇) . 

 
 
 
 
On considère la fonction 𝒇 définie par:  

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟑 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟏

𝒙
 

Et soit (𝑪𝒇) sa courbe representative dans le plan muni 

d’un repère orthonormé (𝑶, 𝒊, 𝒋). 
1) Déterminer 𝑫𝒇 . 

2) Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

𝒇(𝒙), et donner une interpretation 

géométrique du résultat obtenu. 
3) a- Calculer 𝐥𝐢𝐦

𝒙→+∞
𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
𝒇(𝒙). 

b- Montrer que la droite (𝑫) d’équation 𝒚 = 𝒙 − 𝟐 

est un asymptote oblique à la courbe (𝑪𝒇) au voisinage 

de −∞ et +∞ . 

   c- Etudier la position relative de la courbe (𝑪𝒇)  par 

rapport à la droite (𝑫) sur 𝑫𝒇 . 
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4) a- Montrer: 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇) ; 𝒇′(𝒙) =
(𝒙 − 𝟏)(𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟐)

𝒙𝟑
 

    b- Montrer que le signe 𝒇′(𝒙) est celui de 
𝒙−𝟏

𝒙
 . 

    c- Dresser le tableau de variations de 𝒇 . 
5) a- Montrer que: 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇) ;  𝒇′′(𝒙) =
𝟔 − 𝟐𝒙

𝒙𝟒
 

     b- Etudier la concavité de (𝑪𝒇) et Montrer que (𝑪𝒇) 

admet un point d’inflexion dont on déterminera ses 
coordonnées. 

6) Tracer  (𝑫) et (𝑪𝒇) . 

 
 
 
On considère la fonction 𝒇 définie par:  

𝒇(𝒙) =
𝒙

𝟐
−

𝟑

𝟐
+

𝟐

𝒙 + 𝟏
 

 

Et soit (𝑪𝒇) sa courbe representative dans le plan muni 

d’un repère orthonormé (𝑶, 𝒊, 𝒋). 
1) a-Déterminer 𝑫𝒇 . 

    b- Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒙→(−𝟏)−

𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦
𝒙→(−𝟏)+

𝒇(𝒙) ,puis interpreter 

les résultats obtenus 
    c- Calculer 𝐥𝐢𝐦

𝒙→+∞
𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−∞
𝒇(𝒙). 

     d- Etudier les branches infinies de (𝑪𝒇) et déterminer la 

position relative de (𝑪𝒇) et son asymptote oblique (𝑫) 

2) a- Montrer que: 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇) ;  𝒇′(𝒙) =
(𝒙 + 𝟑)(𝒙 − 𝟏)

𝟐(𝒙 + 𝟏)𝟐
 

      b- Etudier le signe de 𝒇′(𝒙) sur 𝑫𝒇 ,puis dresser le 

tableau de variations de 𝒇 sur 𝑫𝒇 . 

3) a-Montrer que le point Ω(−𝟏; −𝟐) est un centre de 

symétrie de la courbe (𝑪𝒇) . 

     b- Tracer (𝑫) et (𝑪𝒇) . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
    On considère la fonction 𝒇 définie par:  

𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + 𝟖

𝒙 − 𝟐
 

Et soit (𝑪𝒇) sa courbe representative dans le plan muni 

d’un repère orthonormé (𝑶, 𝒊, 𝒋). 
1) a-Déterminer 𝑫𝒇 . 

    b- Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝒇(𝒙) . 

    c- Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐−

𝒇(𝒙) et 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐+

𝒇(𝒙) ,puis interpreter les 

résultats obtenus. 
2) a- Montrer que: 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇) ;  𝒇′(𝒙) =
𝟐(𝒙 − 𝟏)(𝒙 − 𝟑)

(𝒙 − 𝟐)𝟐
 

    b- Etudier le signe de 𝒇′(𝒙) sur 𝑫𝒇 ,puis dresser le 

tableau de variations de 𝒇 sur 𝑫𝒇. 

3) Montrer que: 

(∀𝒙 ∈ ℝ∗); 𝒇"(𝒙) =
𝟒

(𝒙 − 𝟑)𝟑
 

    Puis Étudier la concavité de (𝑪𝒇) . 

4) a- Verifier que: 

(∀𝒙 ∈ 𝑫𝒇); 𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 − 𝟑 +
𝟐

𝒙 − 𝟐
 

 b-Déduire que la droite (𝑫) d’équation 𝒚 = 𝟐𝒙 − 𝟑  est 

un asymptote oblique à la courbe (𝑪𝒇) au voisinage de 

−∞ et +∞ . 

  c- Etudier la position relative de la courbe (𝑪𝒇)  par 

rapport à la droite (𝑫). 
5) Montrer que le point Ω(𝟒; 𝟏) est un centre de 

symétrie de la courbe (𝑪𝒇) . 

6) Tracer  (𝑫) et (𝑪𝒇) . 
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