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i AAAAAAS 8x? + 4x + 3
VAAAAAS Q) flz) =212 F3 03
2 4+1

Déterminer les équations des asymptotes verticales (en par-

alleles avec I’axe des ordonnes) de Cy , dans chacun les cas

suivants :
5z — 1 1—
2) f("’):22+7 ®) f(@:ﬁ
0 f() = 220D

Exercice

Déterminer les équations des asymptotes horizontales (en par-

VAVAWVAVAVAAF

alleles avec l'axe des abscisses) de Cy¢ , dans chacun les cas

suivants :
_ 2z — cos(x) _ [BaFI
a) f(x) = b) f(z) = e
o) fl®) =vVaZ—az+ax d) f(z)= 4z? — 3z — 1| .
NVVAVAVAAAF

Déterminer les équations des asymptotes obliques de Cy ,

dans chacun les cas suivant :

W) f@) =3-20- " b) f(a:):w—2+8i7;(w)
222 —x — 1 x? — 3
o) flz) = 37 + 1 d) f(w)=m
e) fle)=va2+ax+1
_Exercice 4] MAAAAAAS

Déterminer les branches infinies (s’elles existent) de Cy , dans

chacun les cas suivant :

b) f(x) = v1 — x?
d) f(x)=2—-+V1—-2z

a) f(x) =23 — 22+ 3
¢) flx)=z+V2—x
e) f(x) =xva?—z+1

Exercice

Montrer que I est un centre de symétrie de C¢ , dans chacun

VA AF

les cas suivant :

a) f(z) =23 +3xz—2, I(0;2)
2 +1
b s =241

€r —

I(1;2)

c) f($)=33+1—$7 I(2;3)

e) f(xz) = v3cos(2x) + sin(2z) , I(%;0)

_Exercice 6]

Montrer que la droite (D) est un axe de symétrie de Cy ,

AVAWVVWAAVAF

dans chacun les cas suivant :

1
a) f(w):m, (D):x=2
M@ =g o sy D=y
c) f(x) = sin(x) + cos(2x) , (D):x :g

Exercice

A AAAF

Etudier la convexité de C¢ sur I , dans chacun les cas suivant

a) f(x) =23 +322+2x+1, I=R

b) f(z) =4x® —2* +2009, I =R

O F(2) = cos(2) — sin(2a) . = [~5:0]
_Exercice 8] VAAAAAAS

Soit f la fonction numérique définie par :
f(x) =a® - 322 +1
Calculer les limites de f en +o00 et —oo
Etudier les branches infinies de Cy

Calculer f/(z) , (V& € R) puis dresser le tableau

de variations de f .
(a) Montrer que $£2(1;—1) est un point
d’inflexion de Cg .
(b) Vérifier que le point € est une centre de
symétrie de Cy .
(c) Donner I’équation de la tangente (T') & la

courbe C¢ au point €.
(d) Construire la courbe Cy.

_Exercice |9)]

Soit f la fonction définie sur R par:

f(x) = —x3 — 622 — 9z — 2

Calculer les limites de f en +o00 et —o0




Calculer f/(x) , (V& € R) puis dresser le tableau

de variations de f .

(a)

Etudier les branches infinies de Cy

Donner I'équation de la tangente de Cy au
point d’abscisse 2
Montrer que ce point est un centre de

symétrie de Cg .
Construire la courbe Cg.

Résoudre graphiquement f(x) < 0

Discuter graphiquement, suivant les valeurs de m,

le nombre des solutions de ’équation :

m3+6w2+9m+2+m20

Discuter graphiquement, suivant les valeurs de m,

le nombre des solutions de ’équation :

N/ —x+6x —9vV—x—m =20

VA AV AAF

| Exercice|10]

Soit f la fonction définie par:

222 4+ Tx + 5

Fw) = 22+ 50+ 7

Déterminer Dy puis calculer les limites aux bornes
de Df .

Montrer que f est dérivable sur Dy puis calculer
I
Dresser tableau de variation de f .

Soit (D) l'asymptote verticale de (Cg) , déter-
miner ’équation de (D) puis étudier la position
relative de (Cy) avec (D)

Déterminer les points d’intersections de (Cf) avec

les axes du repere .

ﬂ Construire la courbe (Cy).

| Exercice|11]

Soit f la fonction définie par:

f(sc)zac—\/ﬂ;E

Etudier la fonction f puis construire la courbe (C ¢) dans un

repere .

[ Exercice | 12] YAAAAAAF

Soit g la fonction définie par: g(z) = x* — 22
Etudier la fonction g puis construire la courbe (Cg) dans un

repere .

| Exercice|13) VAAAAAAS

Soit f la fonction définie par:

3 + 222 +6x + 4
(@t 1)2

fx) =

Déterminer Dy puis calculer les limites aux bornes
de Df .

On considére le polynéme P définie par : P(x) =
2 4+ 3x% — 2z — 2, calculer P(1) puis factoriser
P(x).

P(x)
88 Montrer que (Vx € Dy) , f/(x) = ————
ave (Yo € Dy)  /(2) = s

Déduire tableau de variations de f .

Déterminer les réels a, b, c et d tels que :

cr+d

f(a:):aa:—|—b—|—m

ﬂ Déduire que (Cy) admet une asymptote oblique
(D) & déterminer .

Etudier la position relative de (Cy) par rapport a
(D) .

E‘ Donner I'équation de la tangente de C¢ au point

d’abscisse 0

El Construire la courbe (Cy)

| Exercice|14)

Soit f la fonction définie par:

f@ =2+ 4
T=ET 2+ 1

Calculer les limites de f en 400 et —o0

Montrer que (Cy) admet une asymptote oblique
(D) au voisinage de 400 et —oo que 1'on déter-

miner .

Etudier la position relative de (Cy) par rapport &
la droite (D).

nl Montrer que (Ve € R) , f'(z) > 0
Dresser tableau de variation de f .

El Donner I’équation de la tangente de (Cy) au point

d’abscisse 1.
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2(3z2 — 1)

Montrer que (Vz € R) , f/(x) = (z2 + 1)3

m Etudier la convexité de (Cy) et déterminer ses

points d’inflexion .

EI Construire la courbe (Cy) .

Résoudre graphiquement dans R l'inéquation :
f(x) > 0.

1 3
Montrer que (V& ER’_’;_): — VT F 1> -
T+ 2 2

| Exercice|15) AAAAAAS-

Soit f la fonction définie sur [—2; +oo[ par:
f(z) =2V(z +2) |z — 1]
Calculer la limite de f en o0

EI Montrer que la droite (D) : y = 2z 4+ 1 est une
asymptote oblique de (Cy) .

Etudier la position relative de (Cy) par rapport &
la droite (D) sur [1;4o00].

Etudier la dérivabilité de f au point —2 puis in-

terpréter géométriquement le résultat obtenu .

Etudier la dérivabilité de f au point 1 puis inter-

préter géométriquement le résultat obtenu .
ﬂ Calculer f/(x), (Vx €] — 2;1[U]1; 4o00[)
Dresser tableau de variation de f .

ﬂ Donner I’équation de la tangente de (Cy) au point

d’abscisse 2.
ﬂ Construire la courbe (Cy) .

Soit g la fonction définie par :

g9(z) = 2V/[(z + 2)(z — 1)

1
(a) Montrer que la droite (A) : ¢ = —5 est un
axe de symétrie de (Cq).

(b) Dresser tableau de variation de g .

| Exercice|16] VAAAAAAS

Soit f la fonction définie sur [—2; +ool par:

2x

2@—1)2

Déterminer Dy, puis calculer la limite en % ,

f@) = (

in-

terpréter le résultat

Calculer lim f(x)et lim (f(z)—x)
E— x—> o0 xr—>+oo

Déduire la nature de la branche infinie de (Cy) au

voisinage de +o00

Etudier la dérivabilité de f au point 0 puis inter-

préter géométriquement le résultat obtenu .
Montrer que
_ 8z(y/z —1)

T =G

(Vz € Dy \ {0})

El Dresser tableau de variation de f .
Montrer que
42— V)

@) = Gy

(Vz € Dy \ {0})

E‘ Déduire que (Cy) admet un point d’inflexion sur

] — co; —1[ & déterminer .

El Construire la courbe (Cy) .

| Exercice|17) AAAAAA-

On considere la fonction f définie sur ]—oo; %"] par :

3sin(2x)
2(1 — cos(x))?
V2 —z+vVx24+1 <0

f(x) = v=0

Calculer la limite de f en —oo

1
Montrer que la droite : y = —2x 4+ — est une

asymptote oblique de (Cy) au voisinage de —oo
Calculer lim f(x) et interpréter le résultat.
z—0t
Etudier la dérivabilité de f au point 0 puis inter-
préter géométriquement le résultat .

Etudier les variations de f puis dresser le tableau

de variations .

ﬂ Déterminer les points d’intersections de (Cs) avec

les axes du repere .

Construire la courbe (Cy) .

VA A VAAF

| Exercice|18)

Soit m € R* on considere la fonction f,, définie par :

fm(:c):w—|—7n—3+i

mx

(Cim) la courbe représentative de fy,.
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Dans cette question on prend : m = 1

(a) Etudier la fonction f; (Dy, les limites , les

variations )
(b) Etudier les branches infinies de (Cy)

(¢) Construire la courbe (C1)
Etudier les variations de f,,. (m € R*)
Dans cette question on suppose que : m > 0
(a) Etudier le signe du polyndéme :
P(t) = t3 — 3t + 2 sur |0; +oo]
(b) Déduire que (Vz € RY}) , fm(z) >0

Déduire que si a,b,c € Ri tels que : abc = 1
alors:a4+b+c>3

| Exercice|19)] VAAAAAAS

Soit a,b,c € R des parametres, on considere la fonction f

définie par :
axd + bx? + ¢
f(@) = ——F——
x
Déterminer (Cy) danslecas: a=b=¢=0

Déterminer les valeurs de a, b et ¢ tels que :
e La droite (D) d’équation y = 2x — 3 asymptote
oblique de (Cy)
e (Cy) admet une tangente horizontale au point

d’abscisse 1.
On prend dans la suite: a =2 ,b= —3etc=1

(a) Etudier les variations de f
Etudier les branches infinies de (Cy)

Etudier la position relative de (Cy) par rap-
port & (D)

Déterminer les points d’intersection de (Cy)

avec l'axe des abscisse .
Construire la courbe (Cy) .

(f) Discuter graphiquement, suivant les valeurs

de m, le nombre des solutions de 1’équation :
223 —(m+3)z2+1=0

Discuter graphiquement, suivant les valeurs
de m, le nombre des solutions dans | — ;7]

de I’équation :
2sin3(t) — (m + 3)sin?(t) +1 =0
Résoudre dans | — 5 ] I’équation

2sin3(t) — 3sin?(t) +1=0

| Exercice|20) VAAAAAAS

Soit m € R on consideére la fonction f,, définie par :

.’133

fm(x) =

2 +mx 4+ m
(Cm) la courbe représentative de fo,.
Déterminer suivant les valeurs de m, Dy,
Déterminer en fonction de m , les valeurs de a, b,
c et d tels que :
cx +d

2 +mx 4+ m

fm(x) =ax+b+

Déduire 1’équation d’asymptote oblique de (C,y,)

au voisinage de +o00 et —oo

On suppose que 0 < m < 4 et soit (A,,) la

droite d’équation y = x — m
(a) Etudier suivant les valeurs de m, la position
relative de (C,,) par rapport & (A4y,)
(b) Calculer f! (x) , (Vx € Dy,,)
(¢) Donner suivant les valeurs de m, tableau de
variations de fi,

On suppose que m = 2

(a) Dresser tableau de variation de f

(b) Montrer que (C2) admet en deux points A et
B une tangente paralléle & la droite (Az)

(c) Déterminer les coordonnées de A et B .

(d) Construire (Cz) .

Bon Courage

Taher Bouygquir
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