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Limite d’une fonction numérique
IBSF 1et?2

Pr. Taher Bouyguir

& Exercice @:

On donne ci-dessous la courbe d’une fonction f :

5
4

3

1) Déterminer Df.
2) Déterminer graphiquement les limites suivantes:

e lim f() e lim f() e lim fGo)
flim fG) e lim f) e lim f()

2021-2022
[ ] [ 2 —_— —_ —_ 2 o ] L
xli’lﬁo‘/x x—2—V2x2 +1 xl_l)rlloo =
-|l|inl Vx2+x+3+2x
X|—40o0
o limvV2x2—-3x+1+x
X——00

& Exercice ©:

Soit f la fonction définie sur R — {3} par :
f(x) = x* —4x;x € ]—o0,1]

f(x)=x—-3+

;X € |1 U s,

3 X €11L3[U]3, o]

1) Calculer li1+n f(x) et limf(x).
X—>—+0o0 X—>—00

2) Calculer gcl_r)rBlf (x) et gcll)’glf x).
x>3 x<3
3) Montrer que f admet une limitee 1 a
déterminer.

& Exercice ©@:

& Exercice @:

Calculer les limites suivantes :

. x3-2x%+x-2 . 2x%+x+1 . x3+8
o limT 2 o lim o lim =—
x—2 xX—2 x—1 X“—x+3 x—>—2X“—4
. Xx—x+2 . Wx+1-1 . xvx—-1
o lim—— e lim—; o lim=——
x—-2 X—2 x>0 X°—x x-1 1-x
. A4d—=x—/4+x . 3—/5+x . VX+1—/7—x
olim——— elim o lim———
x-0 X x—4 1—V5—x x—3 V2x+3—/15-2x

On considére la fonction f définie par :

f(x) _ 3x2-x-2

x(x—1)(1-2x)
1) Déterminer I'ensemble de définition de f.

2) Calculer les limites de f aux bornes de Dy.

& Exercice ®:

& Exercice ®:

Calculer les limites suivantes :

. 3x%—x-1 . x?-5x+6 . Vx2-a
e lim e lim——- o lim
1~ 2x-1 x-2 (2-x) x—-2 x-2
x—=
2 x<2 x>2
. 2x-1 . x3-6 . Vx+3—V/3x+1
o lim—; o lim o lim————
x-11-x x>0 x2-2x x-1 x—1
x>1 x<0 x>1

Calculer les limites suivantes :

. sin4x . 7x . sin(x—1)
e lim e lim— e lim
x-0 X x—0 sin5x x>1 x-1
. sin(x?+3x) . sin4x . tan5x
o]lim——— o lim—— e lim
x—0 X x—0Sin3x x—0 3x
. 1—-cosvx . 1-cos2x . x—1)2
e lim —\/_ e lim 2 o li (x-1)
x—-0+ x x-0 X x—1 cos(x—1)—1

& Exercice @:

& Exercice @:

Calculer les limites suivantes :

e lim1+5x2+8x o lim —5x3+1

xX—+o0 X——o0
, 3
o limx+ (1—V2)x2+4 o |yy 222
xX——0o0 x—4003x34+5x2+1
. 2—/3)x3—x? . |x|—3x
Y llm ; [ ] _—

X——00 2x2-3 le—)+00 |x+5|

Calculer les limites suivantes :
o lim 1-cosx Vi=cosx

im — .
x—0 sinxtanx ° }Cl_r}g tanx

. 2sinx—1 . cos(2x)-sin(2x
° hn}r = ° hn;![#
xX=e *~% xog xX—3
. /3cosx-sinx . \2—2cos(x)
o lim e — L] lim —————=

x_)g x—3 x—% V2-2sin(x)

& Exercice @QO:

& Exercice ®:

Calculer les limites suivantes :

.Illi@ Vx24+x+5 o limx++vV1l—x

X|—>+0o0 X—>—00

-xliTVx+2—Vx+4 e limV3x2—-2+x
—+00 X——00

e lim3x —+V2x2+3 o lim\2x+3—+x

X—>+00 X—+ow

1 3+2sinx 5
1) a. Montrer Vx € R): < < .
) ontre que( ) 1+x*> = 14+x%2 T 1+4x?
, . . 3+2sinx
b. En déduire lim ———
xX—+00 1+x
2x sinx 2x
2) a. Montrer que (Vx > 1): = | <=7
, . . 2x sinx
b. En déduire lim ———.
x—400 x°—1
2-sin>
« i smx
3) a. Montrer que (Vx € R*): ™ < o
i ] . 2—sinl
b. En déduire lim <,
x-0 x|





  𝒇  


    𝔒  f


     lim  x →  2 + ⁡  f  ( x )  


     lim  x → − ∞ ⁡  f  ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡  f  ( x )


     lim  x →   − 1 − ⁡  f  ( x )  


     lim  x →   − 1 + ⁡  f  ( x )  


     lim  x →  2 − ⁡  f  ( x )  


  •   l i m  x → 2     x 3 − 2   x 2 + x − 2  x − 2


  •   l i m  x → 1   2   x 2 + x + 1    x 2 − x + 3


  •   l i m  x → − 2     x 3 + 8    x 2 − 4


  •   l i m  x → 2   x −  x + 2  x − 2


  •   l i m  x → 0    x + 1 − 1    x 2 − x


  •   l i m  x → 1   x  x − 1  1 −   x 2


  •   l i m  x → 0    4 − x −  4 + x  x


  • ​ ​   l i m  x → 4   3 −  5 + x  1 −  5 − x


  •   l i m  x → 3    x + 1 −  7 − x   2 x + 3 −  15 − 2 x


  •   l i m  x →    1 2 −   3   x 2 − x − 1  2 x − 1


  •   l i m      x → 2    x < 2     x 2 − 5 x + 6     ( 2 − x ) 2


  •   l i m      x → 2    x > 2      x 2 − 4  x − 2


  •   l i m      x → 1    x > 1   2 x − 1  1 −   x 2


  •   l i m      x → 0    x < 0     x 3 − 6    x 2 − 2 x


  •   l i m      x → 1    x > 1    x + 3 −  3 x + 1   x − 1


  •   l i m  x → + ∞ 1 + 5 x ² + 8 x


  •   l i m  x → − ∞ − 5   x 3 + 1


  •   l i m  x → − ∞ x + ( 1 −  2 )   x 2 + 4


  •   l i m  x → + ∞   4 + 2   x 3  3   x 3 + 5   x 2 + 1


  •   l i m  x → − ∞   ( 2 −  3 )   x 3 −   x 2  2   x 2 − 3


  •   l i m   | x | → + ∞    | x | − 3 x   | x + 5 |  


  •   l i m  x → − ∞ x +  1 − x


  •   l i m   | x | → + ∞    x 2 + x + 5


  •   l i m  x → − ∞  3   x 2 − 2 + x


  •   l i m  x → + ∞  x + 2 −  x + 4


  •   l i m  x → + ∞  2 x + 3 −  x


  •   l i m  x → + ∞ 3 x −  2   x 2 + 3


  •   l i m  x → + ∞   x     x 2 + 1  


  •   l i m  x → − ∞    x 2 − x − 2 −  2   x 2 + 1


  •   l i m   | x | → + ∞    x 2 + x + 3 + 2 x


  •   l i m  x → − ∞  2   x 2 − 3 x + 1 + x


  𝒇


  ℝ −  { 𝟑 }


   {     𝒇  ( 𝒙 ) =   𝒙  𝟐 − 𝟒 𝒙 ; 𝒙 ∈  ] − ∞ , 𝟏 ]    𝒇  ( 𝒙 ) = 𝒙 − 𝟑 +   𝟐  𝒙 − 𝟑 ; 𝒙 ∈  ] 𝟏 , 𝟑 [ ∪  ] 𝟑 , + ∞ [


    𝒍 𝒊 𝒎  𝒙 → + ∞ 𝒇  ( 𝒙 )


    𝒍 𝒊 𝒎  𝒙 → − ∞ 𝒇  ( 𝒙 )


    𝒍 𝒊 𝒎      𝒙 → 𝟑    𝒙 > 𝟑 𝒇  ( 𝒙 )


    𝒍 𝒊 𝒎      𝒙 → 𝟑    𝒙 < 𝟑 𝒇  ( 𝒙 )


  𝒇


  𝒇


  f  ( x ) =   3   x 2 − x − 2  x  ( x − 1 )  ( 1 − 2 x )


  𝒇


  𝒇


    𝑫  𝒇


     lim  x → 1 ⁡     sin ⁡   ( x − 1 )  x − 1


     lim  x → 0 ⁡    7 x   sin ⁡  5 x


       lim  x → 0 ⁡     sin ⁡  4 x  x


     lim  x → 0 ⁡     tan ⁡  5 x  3 x


     lim  x → 0 ⁡     sin ⁡  4 x   sin ⁡  3 x


     lim  x → 0 ⁡     sin ⁡   (   x 2 + 3 x )  x


     lim  x → 1 ⁡       ( x − 1 ) 2   cos ⁡   ( x − 1 ) − 1


     lim  x → 0 ⁡    1 −  cos ⁡  2 x  x ²


     lim  x →  0 + ⁡    1 −  cos ⁡   x  x


       lim  x → 0 ⁡     1 −  cos ⁡  x   tan ⁡  x


       lim  x → 0 ⁡    1 −  cos ⁡  x   sin ⁡  x  tan ⁡  x


       lim  x →   𝜋 8 ⁡     cos ⁡   ( 2 x ) − sin ⁡ ( 2 x )  x −   𝜋 8


       lim  x →   𝜋 6 ⁡    2  sin ⁡  x − 1  x −   𝜋 6


       lim  x →   𝜋 8 ⁡     2 − 2 cos ⁡ ( x )   2 − 2 sin ⁡ ( x )


       lim  x →   𝜋 3 ⁡     3 cosx − sin ⁡ x  x −   𝜋 3


   ( ∀ x ∈ ℝ ) :  1  1 + x ² ≤   3 + 2   s i n ⁡  x  1 + x ² ≤  5  1 + x ²


      l i m  x → + ∞ ⁡    3 + 2   s i n ⁡  x  1 + x ²


   ( ∀ x > 1 ) :  |   2 x   s i n ⁡  x  x ² − 1 | ≤   2 x  x ² − 1


        l i m  x → + ∞ ⁡    2 x   s i n ⁡  x  x ² − 1


   ( ∀ x ∈  ℝ ∗ ) :  1   | x | ≤   2 −   s i n ⁡   1  x   | x |


      l i m  x → 0 ⁡    2 − s i n  1  x   | x |

