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:

On donne ci-dessous la courbe d’une fonction 𝒇 : 
 

 

 

 

 

 

 

 

1) Déterminer    𝔒𝑓   .  

2) Déterminer graphiquement les limites suivantes:  

• lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥)  • lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) • lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) 

• lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥)  • lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥)  • lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥)  

:

Calculer les limites suivantes : 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→2

𝑥3−2𝑥2+𝑥−2

𝑥−2
    • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→1

2𝑥2+𝑥+1

𝑥2−𝑥+3
   • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→−2

𝑥3+8

𝑥2−4
 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→2

𝑥−√𝑥+2

𝑥−2
  • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→0

√𝑥+1−1

𝑥2−𝑥
   • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→1

𝑥√𝑥−1

1−𝑥2  

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

√4−𝑥−√4+𝑥

𝑥
  • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→4

3−√5+𝑥

1−√5−𝑥
  • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→3

√𝑥+1−√7−𝑥

√2𝑥+3−√15−2𝑥
  

  

:

Calculer les limites suivantes : 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→

1

2

−

3𝑥2−𝑥−1

2𝑥−1
  • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→2
𝑥<2

𝑥2−5𝑥+6

(2−𝑥)2    • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→2
𝑥>2

√𝑥2−4

𝑥−2
 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1
𝑥>1

2𝑥−1

1−𝑥2  • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0
𝑥<0

𝑥3−6

𝑥2−2𝑥
    • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→1
𝑥>1

√𝑥+3−√3𝑥+1

√𝑥−1
 

:

Calculer les limites suivantes : 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

1 + 5𝑥² + 8𝑥  • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

− 5𝑥3 + 1  

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑥 + (1 − √2)𝑥2 + 4  • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

4+2𝑥3

3𝑥3+5𝑥2+1
  

 • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

(2−√3)𝑥3−𝑥2

2𝑥2−3
 • 𝑙𝑖𝑚

|𝑥|→+∞

|𝑥|−3𝑥

|𝑥+5|
   

:

Calculer les limites suivantes : 

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑥 + √1 − 𝑥  • 𝑙𝑖𝑚
|𝑥|→+∞

√𝑥2 + 𝑥 + 5  

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

√3𝑥2 − 2 + 𝑥  • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

√𝑥 + 2 − √𝑥 + 4   

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

√2𝑥 + 3 − √𝑥  • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

3𝑥 − √2𝑥2 + 3  
 

 • 𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

𝑥

√𝑥2+1
  • 𝑙𝑖𝑚

𝑥→−∞
√𝑥2 − 𝑥 − 2 − √2𝑥2 + 1  

• 𝑙𝑖𝑚
|𝑥|→+∞

√𝑥2 + 𝑥 + 3 + 2𝑥  

• 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

√2𝑥2 − 3𝑥 + 1 + 𝑥  

:

Soit 𝒇 la fonction définie sur ℝ − {𝟑} par : 

{
𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙; 𝒙 ∈ ]−∞, 𝟏]

𝒇(𝒙) = 𝒙 − 𝟑 +
𝟐

𝒙 − 𝟑
; 𝒙 ∈ ]𝟏, 𝟑[ ∪ ]𝟑, +∞[

 

1) Calculer 𝒍𝒊𝒎
𝒙→+∞

𝒇(𝒙)     et 𝒍𝒊𝒎
𝒙→−∞

𝒇(𝒙). 

2) Calculer   𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟑
𝒙>𝟑

𝒇(𝒙)    et 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟑
𝒙<𝟑

𝒇(𝒙) . 

3) Montrer que   𝒇 admet une limite e  1 à 

déterminer. 

:

On considère la fonction 𝒇 définie par : 

𝑓(𝑥) =
3𝑥2−𝑥−2

𝑥(𝑥−1)(1−2𝑥)
   

1) Déterminer l'ensemble de définition de  𝒇. 

2) Calculer les limites de 𝒇 aux bornes de 𝑫𝒇. 

:

Calculer les limites suivantes : 

• lim
𝑥→1

sin(𝑥−1)

𝑥−1
 • lim

𝑥→0

7𝑥

sin 5𝑥
 •  lim

𝑥→0

sin 4𝑥

𝑥
 

• lim
𝑥→0

tan 5𝑥

3𝑥
 • lim

𝑥→0

sin 4𝑥

sin 3𝑥
 • lim

𝑥→0

sin(𝑥2+3𝑥)

𝑥
 

• lim
𝑥→1

(𝑥−1)2

cos(𝑥−1)−1
 • lim

𝑥→0

1−cos 2𝑥

𝑥²
 • lim

𝑥→0+

1−cos √𝑥

𝑥
 

:

Calculer les limites suivantes : 

•  lim
𝑥→0

√1−cos 𝑥

tan 𝑥
 •  lim

𝑥→0

1−cos 𝑥

sin 𝑥 tan 𝑥
 

•  lim
𝑥→

𝜋

8

cos(2𝑥)−sin(2𝑥)

𝑥−
𝜋

8

 •  lim
𝑥→

𝜋

6

2 sin 𝑥−1

𝑥−
𝜋

6

 

•  lim
𝑥→

𝜋

8

√2−2cos(𝑥)

√2−2sin(𝑥)
 •  lim

𝑥→
𝜋

3

√3cosx−sin 𝑥

𝑥−
𝜋

3

 

:

1) a. Montrer que  (∀𝑥 ∈ ℝ):
1

1+𝑥²
≤

3+2 𝑠𝑖𝑛 𝑥

1+𝑥²
≤

5

1+𝑥²
. 

b. En déduire  𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

3+2 𝑠𝑖𝑛 𝑥

1+𝑥²
.      

2) a. Montrer que (∀𝑥 > 1): |
2𝑥 𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝑥²−1
| ≤

2𝑥

𝑥²−1
.  

      b. En déduire    𝑙𝑖𝑚
𝑥→+∞

2𝑥 𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝑥²−1
 . 

3) a. Montrer que  (∀𝑥 ∈ ℝ∗):
1

|𝑥|
≤

2−𝑠𝑖𝑛
1

𝑥

|𝑥|
. 

b. En déduire   𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

2−𝑠𝑖𝑛
1

𝑥

|𝑥|
.     

 



  𝒇  


    𝔒  f


     lim  x →  2 + ⁡  f  ( x )  


     lim  x → − ∞ ⁡  f  ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡  f  ( x )


     lim  x →   − 1 − ⁡  f  ( x )  


     lim  x →   − 1 + ⁡  f  ( x )  


     lim  x →  2 − ⁡  f  ( x )  


  •   l i m  x → 2     x 3 − 2   x 2 + x − 2  x − 2


  •   l i m  x → 1   2   x 2 + x + 1    x 2 − x + 3


  •   l i m  x → − 2     x 3 + 8    x 2 − 4


  •   l i m  x → 2   x −  x + 2  x − 2


  •   l i m  x → 0    x + 1 − 1    x 2 − x


  •   l i m  x → 1   x  x − 1  1 −   x 2


  •   l i m  x → 0    4 − x −  4 + x  x


  • ​ ​   l i m  x → 4   3 −  5 + x  1 −  5 − x


  •   l i m  x → 3    x + 1 −  7 − x   2 x + 3 −  15 − 2 x


  •   l i m  x →    1 2 −   3   x 2 − x − 1  2 x − 1


  •   l i m      x → 2    x < 2     x 2 − 5 x + 6     ( 2 − x ) 2


  •   l i m      x → 2    x > 2      x 2 − 4  x − 2


  •   l i m      x → 1    x > 1   2 x − 1  1 −   x 2


  •   l i m      x → 0    x < 0     x 3 − 6    x 2 − 2 x


  •   l i m      x → 1    x > 1    x + 3 −  3 x + 1   x − 1


  •   l i m  x → + ∞ 1 + 5 x ² + 8 x


  •   l i m  x → − ∞ − 5   x 3 + 1


  •   l i m  x → − ∞ x + ( 1 −  2 )   x 2 + 4


  •   l i m  x → + ∞   4 + 2   x 3  3   x 3 + 5   x 2 + 1


  •   l i m  x → − ∞   ( 2 −  3 )   x 3 −   x 2  2   x 2 − 3


  •   l i m   | x | → + ∞    | x | − 3 x   | x + 5 |  


  •   l i m  x → − ∞ x +  1 − x


  •   l i m   | x | → + ∞    x 2 + x + 5


  •   l i m  x → − ∞  3   x 2 − 2 + x


  •   l i m  x → + ∞  x + 2 −  x + 4


  •   l i m  x → + ∞  2 x + 3 −  x


  •   l i m  x → + ∞ 3 x −  2   x 2 + 3


  •   l i m  x → + ∞   x     x 2 + 1  


  •   l i m  x → − ∞    x 2 − x − 2 −  2   x 2 + 1


  •   l i m   | x | → + ∞    x 2 + x + 3 + 2 x


  •   l i m  x → − ∞  2   x 2 − 3 x + 1 + x


  𝒇


  ℝ −  { 𝟑 }


   {     𝒇  ( 𝒙 ) =   𝒙  𝟐 − 𝟒 𝒙 ; 𝒙 ∈  ] − ∞ , 𝟏 ]    𝒇  ( 𝒙 ) = 𝒙 − 𝟑 +   𝟐  𝒙 − 𝟑 ; 𝒙 ∈  ] 𝟏 , 𝟑 [ ∪  ] 𝟑 , + ∞ [


    𝒍 𝒊 𝒎  𝒙 → + ∞ 𝒇  ( 𝒙 )


    𝒍 𝒊 𝒎  𝒙 → − ∞ 𝒇  ( 𝒙 )


    𝒍 𝒊 𝒎      𝒙 → 𝟑    𝒙 > 𝟑 𝒇  ( 𝒙 )


    𝒍 𝒊 𝒎      𝒙 → 𝟑    𝒙 < 𝟑 𝒇  ( 𝒙 )


  𝒇


  𝒇


  f  ( x ) =   3   x 2 − x − 2  x  ( x − 1 )  ( 1 − 2 x )


  𝒇


  𝒇


    𝑫  𝒇


     lim  x → 1 ⁡     sin ⁡   ( x − 1 )  x − 1


     lim  x → 0 ⁡    7 x   sin ⁡  5 x


       lim  x → 0 ⁡     sin ⁡  4 x  x


     lim  x → 0 ⁡     tan ⁡  5 x  3 x


     lim  x → 0 ⁡     sin ⁡  4 x   sin ⁡  3 x


     lim  x → 0 ⁡     sin ⁡   (   x 2 + 3 x )  x


     lim  x → 1 ⁡       ( x − 1 ) 2   cos ⁡   ( x − 1 ) − 1


     lim  x → 0 ⁡    1 −  cos ⁡  2 x  x ²


     lim  x →  0 + ⁡    1 −  cos ⁡   x  x


       lim  x → 0 ⁡     1 −  cos ⁡  x   tan ⁡  x


       lim  x → 0 ⁡    1 −  cos ⁡  x   sin ⁡  x  tan ⁡  x


       lim  x →   𝜋 8 ⁡     cos ⁡   ( 2 x ) − sin ⁡ ( 2 x )  x −   𝜋 8


       lim  x →   𝜋 6 ⁡    2  sin ⁡  x − 1  x −   𝜋 6


       lim  x →   𝜋 8 ⁡     2 − 2 cos ⁡ ( x )   2 − 2 sin ⁡ ( x )


       lim  x →   𝜋 3 ⁡     3 cosx − sin ⁡ x  x −   𝜋 3


   ( ∀ x ∈ ℝ ) :  1  1 + x ² ≤   3 + 2   s i n ⁡  x  1 + x ² ≤  5  1 + x ²


      l i m  x → + ∞ ⁡    3 + 2   s i n ⁡  x  1 + x ²


   ( ∀ x > 1 ) :  |   2 x   s i n ⁡  x  x ² − 1 | ≤   2 x  x ² − 1


        l i m  x → + ∞ ⁡    2 x   s i n ⁡  x  x ² − 1


   ( ∀ x ∈  ℝ ∗ ) :  1   | x | ≤   2 −   s i n ⁡   1  x   | x |


      l i m  x → 0 ⁡    2 − s i n  1  x   | x |

