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Série d'exercices de Logique Mathématiques

Exercice 1
Évaluer les assertions suivants :

A = ” L’équation x2 − 5x+ 5 = 0 n’admet aucune solution dans R”

B = ”∀x ∈ R, 2x+ 1 = 0” :: C = ”∃x ∈ R, x =
√
x”

D = ” (∀x ∈ R)(∀y ∈ R), x+ y = 1” :: E = ” (∀x ∈ R)(∃y ∈ R), x+ y = 1”

F = ” (∃x ∈ R)(∀y ∈ R), x+ y = 1”

Exercice 2
Ecris les assertions suivants en utilisant les quantificateurs ∀ et ∃.

A = ” pour tout n entier naturel on a : 2n + 1

n
∈ N”

B = ” il existe deux entiers rationnels a et b, tel que a− b = 100 ”

C = ” pour tout x nombre réel, il existe un nombre réel y, tel que x+ y = 0”

Exercice 3
Donner la négation des assertions suivantes :

A = ”(∀x ∈ R)(∃y ∈ R), xy ̸= y”

B = ” ∀x ∈ R, x ≻ 0 ou x ⪯ 1”

C = ” (∃y ∈ R)(∀x ∈ R), x = y et xy = 1”

Exercice 4
1 Montrer que 1 + xy = x+ y ⇒ (x = 1 ou y = 1)

2 Montrer que ∀a ∈ R∗
+

√
a+

1√
a
⪰ 2

3 Montrer que ∀a, b ∈ R2 a2 + b2 = 0 ⇔ a = 0 b = 0

4 Montrer que ∀n ∈ N,
n(n+ 1)

2
∈ N

5 Montrer que ∀n ∈ N∗, 1 + 3 + 5 + ...+ (2n− 1) = n2

6 Montrer que ∀n ≻ 0, 12 + 22 + 32 + ...+ n2 =
n(n+ 1)(2n+ 1)

6

7 Montrer que ∀n ⪰ 4, 2n ⪰ n2

8 Montrer que ∀n ∈ Z, n2 impair ⇒ n impair.

9 Montrer que ∀n ∈ N, n ̸= 4 ⇒ 7

n+ 3
/∈ N
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