“ 17 @ Calculez la dérivée de g sur ]0; +oo] .

Série 4 : Primitives
2BACSEC

5+3x2
2(x%*+1)’
Montrer que F et G sont deux fonctions primitives de la méme fonction f sur R.

Exercice 2

Soient F et G deux fonctions définies par: F(x) = et G(x) =

x%+1

x2+5x—-9 x?+x—1

et G(x) =
x—2
Montrer que F et G sont deux fonctions primitives de la méme fonction f sur ]2; +oo[.
Exercice 3

Soient F et G deux fonctions définies par: F(x) = —

Soit f la fonction définie sur l'intervalle ]0; +oo[ par: f(x) =3x — 1+ %
Déterminer la primitive F de f sur ]0; +oo[ qui s’annule en 2.

Exercice 4

On considére deux fonctions f et g définies sur R par: f(x) = x(x* + 1)3 et g(x) =

(x442)2"

@ Montrer que la fonction F définie sur R par: F(x) = %(x2 + 1)* est une primitive de f sur R.

@ Montrer que la fonction G définie sur R par: G(x) = est une primitive de g sur R.

-t
4(x*+2)
® En déduire une des primitives sur R de la fonction : 3f + 2g.
@ Déterminer la fonction primitive L de f sur R qui vérifie la condition L(0) = 2.
® Déterminer la fonction primitive K de g sur R qui vérifie la condition K(1) = 2.
Exercice 5

On considere la fonction f définie par: f(x) = (x —4)V3 —x.

@ Montrer que le domaine de définition de la fonction f est: D = |—oo; 3].

, 10-3
@ Montrer que Vx € |—o0;3[ : f'(x) = ng.
® En déduire les primitives de la fonction g définie sur I'intervalle |—oo; 3[ par: g(x) = 1\;)%6.
Exercice 6

On considere la fonction f définie par: f(x) = Zf/; :

@ Montrer que le domaine de définition de la fonction f est: D = ]0; +oo.

2x-1
2xVx

@ Montrer que Vx € ]10;+oo[ : f'(x) =
® Déterminer la fonction primitive G de la fonction g définie sur I'intervalle ]0; +oo[ par:

glx) = % et qui vérifie la condition G(1) = 2.

Exercice 7
Soit g la fonction définie sur ]0; +oo[ par g(x) = xx.

@ soit f la fonction définie sur ]0; +oo[ par f(x) = Vx.
Déduisez de la premiére question une primitive de f sur ]0; +ool.
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Exercice 8
Soit f la fonction définie sur I'intervalle ]1; +oo[ par: f(x) = %
/| @ Vérifier que pour tout x de |1;4+oo[: f(x) = 2x — T
@ En déduire la primitive F de la fonction f qui vérifie F(2) = —1.
Exercice 9
Soit f la fonction définie sur I'intervalle |—3; +oo[ par: f(x) = 2x3+1(zz3;224x+2

c
(x+3)2°

@ Déterminer les réels a; b et ¢ tels que, pour toutx # =3 : f(x) =ax + b +

@ En déduire une primitive F de f sur |—3; +oo|.
Exercice 10

On considere la fonction f définie sur ]0; 1[ par: f(x) = %
b

(x-1)2

@ Déterminer deux réels a et b tels que : f(x) = ;12 + pour tout x de ]0; 1].

@ En déduire la primitive F de f sur ]0; 1[ vérifiant la condition F G) = 6.

Exercice 11

x+2
(x+1)4°

Soit la fonction f définie par: f(x) =

a b

@ Déterminer les réels a et b tels que, pour tout x = —1 : f(x) = G Yo

@ En déduire une primitive F de f sur |—1; +oo|.
Exercice 12

3x+4
(x+1)3°

Soit la fonction f définie par: f(x) =

a b

@ Déterminer les réels a et b tels que, pour toutx = —1 : f(x) = G2 + G
@ En déduire une primitive F de f sur |—1; +oo|.

Exercice 13

xZ+x+1
(x?-1)2"

Soit la fonction f définie par: f(x) =

a b
(x—1)2 + (x+1)2°

@ Déterminer les réels a et b tels que, pour tout x de ]1; +oo[ : f(x) =

@ En déduire une primitive F de f sur |1; +ool.
Exercice 14

x343x
(x*-1)3°

Soit la fonction f définie par: f(x) =

1 1
2(x-1)3  2(x+1)3°

iy @ Montrer que, pour tout x de ]1; +oo[ : f(x) =

@ En déduire une primitive F de f sur |1; +oo.
Annee scolaire
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Exercice 15
Déterminer les fonctions primitives des fonctions suivantes sur l'intervalle [ :
1 X
fl(x)_ﬁ ; I—]S, +OO[ fz(x)—\/m ; I=R
— x?—2x . I =13: — . I = 4 F
f3(x)_\/T32 Y _] ‘+OO[ f;l-( ) (2x+8)2 ) _]_ ’+OO[ $
1
fs(x) = (o +4x+7)3 ;o I=R fo(x) = (x— 2)3 (x—2)2 ;o 1=12400] E
Exercice 16
Déterminer une primitive de chacune des fonctions suivantes :
fik)=x+1 fo(x) = 3x% — 4x fr(x)=x*+2x—1 fa(x) =5x7 —3x*+5
_ T _ i _ _ 2 _ 3 _ 2X
f () = fs() = % FO) =@ -DEE -2 fol) = =
Exercice 17
Déterminer les fonctions primitives des fonctions suivantes :
fi) =3x? —x +2 200 = 2x3(x — 4) ) =F-F+5
fa(x) = (x = 5)7 fs(x) = (4x* = 5)(x* — 5x)* fo(x) = x*(x* — 5)°
2020 3x2-7x
fr(x) = (5+3x)2 fo(x) = (x+3)5 folx) = (2x3-7x2+9)3
Exercice 18
Déterminer une primitive de chacune des fonctions suivantes :
2_2x+6 1) 2
L) =xt—a+x  f) = £ = (x+3) JAGEE
1 4 3 1 2 -1
fs0) == fl) =52 frG0 =2 foo) = 2650
Exercice 19
Déterminer une primitive de chacune des fonctions suivantes :
fi(x) = (x + 3)? f2(x) = (x +3)° fs(x) = (2x - 5)° fa(x) = 2x = 5)7
3
f) =221 +x3) fo) =22 +x)  f(x) =x(1-x?) f) =% (5-1)
Exercice 20
Déterminer une primitive de chacune des fonctions suivantes :
1
filx) = (x+3)2 fo(x) = (x+3)5 f3(x) = Zx-5)° fa(x) = (2x 5)7
2x-1 X
| () = G fo(x) = m f1(0) = w0 fe(x) = (xg 8)3
\ Exercice 21
Déterminer une primitive de chacune des fonctions suivantes :
1
filx )_W fo(x )_ x2+ fs(x)=m f4(x)=\/1f—xz

4x+2 X
fs(x) = N aworey fe(x) = m f7(x)—\/x+1—\/m

€)
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Indications aux solutions
Exercice 1 et 2 __ 1 1
) F(x) = 4(x-1)2  4(x+1)2"
Montrer que F — G est une constante réelle. Erercice 15
P Exercice 3
— ISy — . — [,2
Ontrouve:F(x)=%x2—x—;—3. Fl(x)_z x—5+c ;R () x3+3+c
—2/[,3_2,2 : —
— Fy;(x) ==vx3—-3x+c ; F,(x)= 2578) +c
: :F'(x) = —1 : -3 1
® On montre que: Vx € R: F'(x) = f(x). Fs(x) = prezrvvTy +c s Fe(x) = Ty +c
@ Onmontreque: Vx e R: G'(x) = g(x). Exercice 16

® 3F + 2G.

@ Ontrouve:Vx € R: L(x) = l(xz +1)* +B
-1 25

® Ontrouve:Vx € R: K(x) = )

Exercice 5
® On trouve : Vx € ]—oo ; 3[ :

G(x) =%(x—4)\/3—x+c avec ¢ € R.

Exercice 6
® On trouve : Vx € ]0; +oo[ :

G(x) = 2x+1 +5 avec c € R.
Exercice 7

:Vx €]0;+00[ : g'(x) = %\/}
1 vx €]0; +oo : F(x) = Zxvx.

® On trouve

@ On trouve
Exercice 8

@ On trouve : Vx € |1; +oo[ : F(x) = x? +%—8.
Exercice 9

® Ontrouve:a=2;b=1etc=-7.
@ On trouve
Exercice 10

® Ontrouve:a =—1leth = 1.
@ On trouve : Vx € |—3; +oo[ : F(x) =%—ﬁ+2.

Exercice 11

® Ontrouve:a =1etb = 1.
@ On trouve : Vx € |—1; +oo[ :
-1 1
F(x) 2(x+1)2 3(x+1)3'
Exercice 12
® Ontrouve:a =3etb = 1.

1

:Vx € |—1; +oo[: F(x) —m—

® On trouve
Exercice 13

3 1
a=>eth==
4 4

:Vxe]—1'+00[:
F(x) =

® On trouve :

@ On trouve
__ 1
4(x+1)?"

4(x— 1)
Exercice 14

@ On trouve : Vx € |—1; +oo[ :

. _9. . — 2 7
:Vx €]-3;4+o[: F(x) =x tx+—

2(x+1)%"

F(x) = %xz +x
F;(x) = §x3 +x2—x
1
Fs(x) =~
Fr(@) = (¢ = 2)*
Exercice 17

Fi(x) = x3 —%xz +2x+c

-7 1
F3(x) =7—2\/§—ﬁ

Fr(x) = ﬁ +c

-1
Fo(x) = 4(2x3—-7x2+9)2 tc
Exercice 18
Fy(x) = %xs —x*+ §x3
F3(x) = lx3 + 2x —%
Fs(x) = 4x4

1
B =35
Exercice 19

Fi(x) = 5 (x +3)°
F3(x) = 5 (2x = 5)*
Fs(x) = 2 (1 +x%)?

Fr(x) = = (1 - x%)°
Exercice 20

F(x) =2Vx+1

Fi(x) = ?

-1
F5(x) = 4(2x—-5)2

-1
Fs () = x2—x+3

-1
F(0) = e
Exercice 21
F,(x) =2V2x + 6
f3(x) =—=2v1—x
Fs(x) =4Vx?2+x+1

]4E Annéescolaire:

; Fp(x) = 3x3 — 2x2
;o Fa(x)
i Fe(x) = 2Vx

S R0 =2/ +1

5 3
=2x% —Zx%+5x
8 5

; Fy(x) = §x5 —2x*+¢

+ ¢ ; Fy(x) :%(x—5)8+c
Fs(x) = l(x“‘ —5x)5+¢

; Fo(x) = é(x3 -5 +c¢
-505

;Fg(X) =W+C
; F(x) = %x3 —éxz + 2x
-1
3 F(x) =3z
) Fﬁ(x) - 2x2 +_

; Fg(x) = x? +;

;B0 =z(x+3)°
;o R@ =@ -5y
P Fe(0) =5 (1 +x)°
- R =-1(-1)

-1

RO 4(x+3)*
-1
;o R0 = 12(2x—5)6
-1
;o Fe(x) = 2(x*—2x-3)
-2
;o Fe(x) = 3G3-8)2

;0 Fo(x) =2Vx2+5
;o F(x) = —V1—x?
; Fe(x) = —VxZ—=2x+2
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